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 :مقدمةال
يعتبررمقيايررلاققصادتاررلائقصمن اررققيرر قصمياررلاييققصبةلاةرريةقبلامنةرربةقم جبررةقصمةررنةقصب مرر قنررئ قي ررتم ق جرر  ق   

 يت قتئميققهذصقصميايلاقق بمقةئصةيي ،قإذقيت قفققصمةئصةققصب لقترئميققصدتالائيةق تنلاميةق  ج  قصمتةييم،ق
،قأيرلاقفرققصمةئصةرققصمثرلانققفيرت قصمت رمقق1صم ققصب لقصمذيقييثلقنلانبقصم جبقفييلاقيةري قبلاادتارلائقصمن ارقق

قمج ررققصمثررلانققصمررذيقييثررلقنلانرربقصمعررمتقأاقهرر قصمينررتنق يررلاقيررمتب قبررلإقيرر قتىررلامي قإنتلانيررةقبلا  ررلافةقإمرر قنرر  
ق.صمة ققصمتققين  قفيهلا

 تىير قأهييرةقيورلا مقهرذصقصميايرلاقق،ق(2صدتارلائقن ارقق)أيلاق  قهذهقصمي ب  ةقفققتعن قبلام ققصمثرلانققأيقققق
يةلا ئته ق ج قصم ار لقإمر قمينتني قصمفققيولا مةقفه ق تفةيمقصمظ صهمقصادتالائيةق ج قغمصمقتوجيلقةج  ق

يجيلاقينبقأ قيى  قصم لامبقق2 ي قأنلقص ميلا قبلاميفلاهي ق صما صني قصميمتب ةقبلاادتالائقصمن اقققصمامصمقصبيثل،
ي جعرلاق جر قبعرتقصميفرلاهي قصادتارلائيةقصبةلاةريةقذصققصمع درة،قوير قيىر  قق1أ اقبيبلائئقصادتالائقصمن ارقق

ق. صمتىلايلق صمتفلا لقإ لافةقإم قأ قيى  قيتيىنلاقي قبعتقصبةلاةيلاققفققصمميلا يلاقق ج قغمصمقصا تالاق
ق:  ج قهذصقت قتاةي قيولا مقهذهقصمي ب  ةقإم قأمبعقفا ل؛قفالقتيهيئيق ث  قفا لقأةلاةيةققق

ئصمةقص نتلاجقفققصميئىقصم  يل،ق؛ق يت ي ق(ئصمةقص نتلاجقبيتغيمي )ص نتلاجقنظميةق:قتوقق ن ص ق:الفصل الأول
ق.د صني قص نتلاج،قت ص  قصمينتن

ئصمررةقصمتىجفررةقفررقق؛ق ي ر قبررئ مهقيورر مي ؛قيتنررلا لقصميور مقصب لقةقصمتىررلامي نظميرر:ق نر ص توررققق:الفصللل النلل   
ق.صميئىقصماايم،قأيلاقصميو مقصمثلانققفي  قئصمةقصمتىجفةقفققصميئىقصم  يل

ترر ص  قصميسةةررةق نظميررةقصمةررعمق رري قنظرر ق وميررةقصمةرر ق؛ق ي رر قأمبررعقيوررلا مق:قتوررقق نرر ص ق:الفصللل الن للل 
 لقة ققصمينلافةةقصمتلاية،قصميو مقصمثلانققو لقةر ققصاوتىرلامقصمترلا ،قصميور مقصمثلامر قأةلاةية؛قصميو لقصب لقو

ق.قو لقصمينلافةةقصاوتىلامية،قأيلاقصميو مقصممصبعقفيئ مقو لقة ققصوتىلامقصماجة
قث   قإمفلاققىلقفالقي قصمفا لقصم؛قتملأيثجةقصميوج مةق ي قصميولا مصقتئ ي قو اجةقمجيولا مصقق ى ىققق

،قإ رلافةقةاجةقصمنظميةقيرعقص نلابرةقصمني ذنيرةقميةرهلق جر قصم لامربقفهر قصمرئم قق صةرتيعلابهلاقأىثرمبيني  ةقي قصب
 .قصميوج مةةقي قصمتيلامي قإم قيني  
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 الفصل الول:  دالة الإنتاج في المدى الطويل )الإنتاج بمتغيرين(

 

 أوللا  أساسيات حو: الإنتاج 

 تعريف الإنتاج . 1

الإنتاج هو عملية تحويل المدخلات إلى مخرجات، أي تحويل عوامل الإنتااج التات تراترياا المة  اة    

إذا فالإنتاااج تختلاا  عااض ال اارم الااكي تمااال الةميااة الم ر  ااة فاات ال ااو   1إلااى مجتتااات تبااوه . ي اااا 

  مض  ل ة م يجة أ  خدمة بغرم ال يع

 عناصر )عوامل الإنتاج( . 2

هاااات متمااااود المااااوا)ا الإنتاجيااااة تالماااادخلاتت  التاااات ت ااااتخده فاااات إنتاااااج ال اااالع أ  تباااادت  الخاااادمات،    

  ترمل:

 يتمااال فااات ال جبااار اليراااري تاليااد ال املاااةت،  تبااااع دمياااة عجباار ال مااال ب ااادا  ااااعات .العملللل  1.2

  الأجر ال مل الم ك لة فت ال ملية الإنتاجية، أ  ب دا ال مال،  يكون مبا.ل ذلك عائد ت مى

 يض  هاكا ال جبار جمياع الأ)ا ات التات تمكاض ا اتغلالاا لإنتااج ال الع  الخادمات  اوا   .الرض 2.2

    الريعكانت ز)اعية أ  صجاعية أ  ا تخراجية،  ي تخده هكا المو)ا مبا.ل عائد ت مى 

إلااى   يراامل دافااة المااوا)ا التاات تاادخل الإن ااان فاات صااج اا أ  فاات  جواهااا،  يجب اا  . رأس المللا: 2.2

الااااااكي ت اااااااه  برااااااكل مياااااااار فاااااات ال مليااااااة الإنتاجيااااااة تالمااااااواا الخاااااااه، ا  ت،  المااااااال الإنتاااااااجت )أع

الااكي ت اااه  برااكل اياار مياااار فاات ال مليااة الإنتاجيااة تال اار ،  المااال ا جتماااعت  )أعالميااانت    ت، 

  الفائدةالموانئ، ال د ا   ت،  يبوه أصحاب )أع المال با تخدامه مبا.ل عائد ت مى 

                                                             
  1ضياء مجيد، النظرية الاقتصادية، التحليل الاقتصادي الجزئي، مؤسسة شباب الجامعة، الاسكندرية، 7002، ص541.
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 يتماااال فاات التولياااا .ااايض عجاصااار الإنتااااج الأخاارر  تحمااال عجبااار المخاااا رة،  ي ااامى .التنظلللي   2.2

   الربح ال ائد الكي تحبل عليه المجظ  

 ثانيا  دالة الإنتاج ولتوازن المؤسسة

 دالة الإنتاج . 1

تالمخرجاااتت، ت  اار االااة الإنتاااج عااض ال لاوااة .اايض عواماال الإنتاااج تالماادخلاتت  مجتتااات المة  ااة    

 ت اارأ أتضااا االااة الإنتاااج بمجحجااى تجااد ل أ  م االااة )يا اايةت بم ااتور الإنتاااج الااكي تمكااض الحبااول 

علياه با ات مال عجاصار إنتااج م يجاة،  يتاي التميياو .ايض ناوعيض لدالاة الإنتااجا االاة الإنتااج فات الماادر 

،  هجاا  ايت  تالإنتااج بمتغياريضت الببير تالإنتاج بمدخل متغير  احدت،  االاة الإنتااج فات المادر ال ويال

 الت ر  فبط لدالة الإنتاج فت المدر ال ويل 

 دالة الإنتاج في المدى الطويل . 1.1

تحليل االة الإنتاج فات المادر البباير لج لا  ماض فر اية  جاوا عجبار إنتااج متغيار  حيادا إذا دان    

نفارم أن دال عجاصار الإنتااج  فات المادر ال ويالا فتKت،  عجبر ثا.ت  هو )أع المالتL هو ال ملت

ت  )أع الماااال Lوا.لااة للتغييااار،  باعتياااا) أن دااال عجاصااار الإنتااااج أامتاات فااات عجباااريض هماااا: ال مااال ت

𝑋ت، فتبيح االة الإنتاج دما للت:Kت = ʄ(𝐿, 𝐾)      تدعى االة الإنتاج فت هكه الحالاة االاة الإنتااج 

ب وامااال وا.لاااة لححااالال، حيااا  تةاااون عوامااال الإنتااااج وا.لاااة لححااالال  يماااا .يجااااا تزياااااة حتااا  عجبااار 

 تخفااايل ال جبااار ا خااار ماااع الحفاااا  علاااى نفااار م اااتور الإنتااااجت،  بتةااارا) ذلاااك عااادة مااارات تمكاااض 

التوصايل  يماا .يجااا للحباول علاى مجحجاى لاادعى ت لاةاي L,Kالحباول علاى متموعاة ماض الترديياات ت

 مجحجى الجاتج المت ا ي 
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 ت ت ار االاة "كاوب ا االاع"  االة "كوب ا الاع"مض .يض ا ال الإنتاج الأكار ا تخداما هت  ملاحظة 

𝑋نب اة ا ن االا  لم ظاا  الد)ا ااات الت  يييااة التاات تحاا ل تباادلر االااة الإنتاااج،  تةتااي مااض الرااكل:  =

𝐴(𝐿𝑎𝐾𝑏)  : حي 

X  حت  الإنتاج :      Aم امل الف الية تم امل دفا ة الجاتجت :   L  عجبر ال مل :    

K عجبر )أع المال : a    ل ملل جبر ا: مر نة الإنتاج    bمر نة الإنتاج ل جبر )أع المال : 

 خصاص دالة الإنتاج "كوب دولغلاس" ولمن بين    

 tت، أي إذا زاات عواماال الإنتاااج .ج ااية a+bمااض الد)جااة تا ااالاع" متتان ااة -االااة الإنتاااج "كااوب  1

,𝑡𝐿)⨍ بالتالت فات تحب  ال لاوة:  𝑡(a+b)  لويد الإنتاج .ج ية 𝑡𝐾) = 𝑡(𝑎+𝑏)⨍(𝑡𝐿, 𝑡𝐾) 

كل مض مر نة الإنتاج ل جبر ال مل  مر نة الإنتاج ل جبر )أع الماال ثاا.تتيضا حيا  إذا زاا حتا    2

،  إذا زاا حتا  عجبار )أع %aمع ثياات عجبار )أع الماال  ايويد حتا  الإنتااج .ااج ية  %1ال مل .ا 

  %bالمال مع ثيات عجبر ال مل،  يويد حت  الإنتاج .ج ية 

 مر نة الإحلال لدالة "كوب ا الاع" اائما ثا.تة  ت ا ي الواحد    2

ترااير مجحجااى الجاااتج المت ااا ي  تعريللف منىنللن النللاتس المتسللاول  )منىنللن تسللاول  ال ميللات( . 1.1.1

 ت،  الكي تمكض تمايله دما للت:K )أع المال  Lإلى جميع التردييات مض عجاصر الإنتاج تال مل 

 

 

 

 

 

 

 K 

L 

A 

B 

𝐿2 𝐿1 

𝐾1 

𝐾2 
∆𝐾 

∆𝐿 
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 خصائص منىنيات الناتس المتساول   -

 المت ا ي عض نب ة الم دأ دلما حملت م تور إنتاج أك ر كلما ا.ت دت مجحجيات الجاتج -أ

  L  k ي كر ال لاوة ال ك ية .يض عاملت الإنتاج   ميل منىنيات السواء سالب -ب

 هااكا )اجااع إلااى تجاااو  الم اادل الحاادي   منىنيللات النللاتس المتسللاول  مىتبللة بات للاب ن:طللة الم للدأ -ج

 الإنتاجت  لححلال التبجتتإظاا) ص وبة الإحلال .يض عجبري 

إن مجحجياااات الجااااتج المت اااا ي   تمكاااض أن تتباااا ع:  ي اااوا ذلاااك إلاااى أن م اااتور إنتااااج دااال مجحجاااى د.

تختلاا  عااض ا خاار  إذا تبااا ع إثجااان فااعن نب ااة تبا  امااا ت  اات نفاار الم ااتور مااض الإنتاااج،  بالتااالت 

 تحدث تجاول 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 Taux Marginal de Substitution TMST (L,K)الت:ني   المعد: الىد  للإحلا: .2.1.1

 

k 

L 

2 

1 

A 

B 

C 

:أن مض خلال الركللتضح   

 

 

  أن لت ا يا على نفر المجحجى  بالتالت ت تحيل  تب ان   BX    CXض  لة

A,B ∈ 1 ⇒ 𝑋𝐴 = 𝑋𝐵 

A,C ∈ 2 ⇒ 𝑋𝐴 = 𝑋𝐶  
⇒ 𝑋𝐵 =  𝑋𝐶  
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تيير الم دل الحدي لححلال التبجات التخفايل فات ا ات مال عامال إنتااج  الوياااة فات ال امال ا خار    

 بعيااا)ة أخاارر هااو الم اادل الااكي لاات  بااه ا اات دال .وحاادة  احاادة مااع الحفااا  علااى نفاار م ااتور الإنتاااج، 

يبااا  حتا  م اايض ماض أحااد عجاصار الإنتاااج مبا.ال الحبااول علااى  حادة إ ااا ية ماض ال اماال ا خار مااع ال

 على نفر مجحجى الجاتج المت ا ي 

   

 

 

 

 

 

 

   

 

 

 

 

 

إن الإاا)ة الأصلية لميل مجحجاى الجااتج المت اا ي  االية نتيتاة ت اويل أحاد عجباري الإنتااج  ملاحظة 

بااا خر،  بالتااالت تةااون إاااا)ة الم اادل الحاادي لححاالال موجيااة، باعتيااا)ه تمااال ناااو  المياال، أ  الييمااة 

  الم لبة له 

a 

b 

𝑲𝒂 

𝑲𝒃 

K 

ت نااو  ميال مجحجاى الجااتج المت اا ي أ  الييماة  L.اا Kتت اويلKمحال  L يماال الم ادل الحادي لإحالال    
 الم لبة له،  بالتالت تمكض ح ابه .ا:

|
∆𝐾

∆𝐿
| = |

𝐾𝑎−𝐾𝑏

𝐿𝑎−𝐿𝑏
|=(x,y)TMS 

 

𝐿𝑎  𝐿𝑏  

L 

𝑋0 

ت Kإلى تغير الةمية الم تخدمة ماض عجبار )أع الماال ت bإلى الجب ة  a يةاي ا نتبال مض الجب ة   
ا ن أن لاةاي ذلاك إلااى   𝐿∆ تغيار فات الةميااة الم ات ملة ماض عجبار ال ماال بالمبادا)    𝐾∆بالمبادا) 

𝑋∆حد ث أي تغير فت م تور الإنتاج الةلت ت =  ت0
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 خصائص المعد: الىد  للإحلا: 

مبا.ااال  kأي أن الةمياااة التااات لتجاااازل عجااااا المجاااتج ماااض  متنلللا ص الت:نلللي المعلللد: الىلللد  للإحللللا: -أ

فاات تجاااو  م ااتمرتكلما انتبلجااا مااض أعلااى إلااى أ اافل علااى  ااول  L الحبااول علااى  حاادة إ ااا ية مااض 

 المجحجى زاات ص وبة الإحلالتا

أخاارر علااى  ااول مجحجااى الجاااتج : فاااو لتغياار مااض نب ااة إلااى للمعللد: الىللد  للإحلللا: مفطللو  ن:طللي-ب

 المت ا ي 

  )منىنن الت اليف المتساولية(خط الميزانية . 1.2.1

التاات تمكااض  L  Kمجحجااى التةاااليا المت ااا ية باختبااا) هااو متمااود الةميااات مااض عجبااري الإنتاااج    

 التااااات تماااااال الةمياااااات  L,K)للمجاااااتج اوتجا هاااااا فااااات حاااااد ا التةلفاااااة الةلياااااة، أ  هاااااو متماااااود الاجائياااااات ت

 الم تخدمة مض عجاصر الإنتاج  التت تحب  الم االة:

CTالتةلفة الةلية : 

Lحت  تكميةت عجبر ال مل : 

LPر عجبر ال مل   : 

Kحت  تكميةت عجبر )أع المال : 

KPر عجبر )أع المال   :                                                                                                          

𝑄 = 𝑓(𝐿, 𝐾) 

𝑑𝑄 =
𝜕𝑋

𝜕𝐿
𝑑𝐿 +

𝜕𝑋

𝜕𝐾
𝑑𝐾 

 dX=0 لدلجا حت  الإنتاج ثا.ت على  ول مجحجى الجاتج المت ا ي، أي: 

𝜕𝑄

𝜕𝐿
𝑑𝐿 = −

𝜕𝑄

𝜕𝐾
𝑑𝐾 ⇒  

𝑃𝑚𝑔𝐿

𝑃𝑚𝑔𝐾
=

−𝑑𝐾

𝑑𝐿
 ⇒  

𝑃𝑚𝑔𝐿

𝑃𝑚𝑔𝐾
= 𝑇𝑀𝑆(𝑋,𝑌) 

 أما فت الحالة الم تمرة فلدلجا: 

𝐶𝑇 = 𝐿𝑝𝐿 + 𝐾𝑝𝐾  
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 تمثيل منىنن خط الميزانية: لتمايله .يانيا تكفت نب تيض:   

 

 

 

 

 

 

 

  ملاحظات

ت تمااال تردييااة مااض عجاصاار الإنتاااج ت اات يع المجااتج 0abكاال نب ااة تحاات المجحجااى أي ااخاال المالاا ت -

اوتجا هااا فاات حااد ا التةلفااة الةليااة  أ اا ا) عجاصاار الإنتاااج،  داال نب ااة فااو  المجحجااى أ  خااا)ج المالاا  

 تمال ترديية   تمكض للمجتج اوتجا هاا

 اabالمجتج الرايد تختا)  مض أجل ت ظي  إنتاجه نب ة  او ة على الخط  -

 إذا أنف  دل التةلفة الةلية عليااا Kالةمية التت ت ت يع المجتج ارا ها مض  aتمال الجب ة  -

 إذا أنف  دل التةلفة الةلية عليااا Lالةمية التت ت ت يع المجتج ارا ها مض  bتمال الجب ة  -

𝐾 م االة خط الميوانية مض الركل: تمكض دتابة  - =
𝐶𝑇

𝑃𝐾
−

𝐿𝑝𝐿

𝑝𝐾
 

الضلع المبا.ل=  αمض ال يان تمكض ح اب ميل خط الميوانية بظل الوا ية  ميل خط الميزانية  
الضلع المتا )
 أي: 

 

 

𝐿 = 0 ⇔ 𝐶𝑇 = 𝐾𝑃𝐾  ⇔  𝐾 =  
𝐶𝑇

𝑃𝐾
 

𝐾 = 0 ⇔ 𝐶𝑇 = 𝐿𝑃𝐿 ⇔  𝐿 =  
𝐶𝑇

𝑃𝐿
 

 

𝑪𝑻

𝐏𝐊
 

𝑪𝑻

𝑷𝑳
 

K 

L 

K1 

K2 

L1 L2 

∆𝐾

∆𝐿
=

𝑅

𝑃𝐾
 /

−𝐶𝑇

𝑃𝐿
 =

−𝑝𝐿

𝑃𝐾
 

a 

b 

𝜶 

0 
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  وانين الإنتاج . 2

تبجياا لرفاع م ااتور الإنتااج،  يكاون ذلاك مااض خالال تغييار عجباار واوانيض الإنتااج هات ال اار  الممكجاة    

إنتاااااج  احااااد  ببااااا  ا خاااار ثا.اااات تفاااات الماااادر البباااايرت أ  تغيياااار عجبااااري الإنتاااااج م ااااا تفاااات الماااادر 

 ال ويلت 

ت: ترااير عيااا)ة الااة الحتاا  إلااى التغياار فاات . للانون غلللة الى لل  )غلللة الإنتللاج أول مردولد للة السللل 1.2

 عجاصر الإنتاج .جفر الج ية، حي : الإنتاج الجاتج عض تغير

  إذا دانت ن ية الويااة فت الإنتاج أك ر مض ن اية الوياااة فات عجاصار الإنتااج،  ي لا  علاى هاكه

 الحالة ا   الة الحت  الاا.تةا

  إذا دانت ن ية الويااة فت الإنتاج أك ر مض ن اية الوياااة فات عجاصار الإنتااج،  ي لا  علاى هاكه

 المتوالدةاالحالة ا   الة الحت  

  إذا دانت ن ية الوياااة فات الإنتااج أوال ماض ن اية الوياااة فات عجاصار الإنتااجا  ي لا  علاى هاكه

 الحالة ا   الة الحت  المتجاوبة 

𝑋فعذا اعت رنا االة الإنتاج التالية:     = ƒ(L,K)      حيX  تمال م تور م يض مض الإنتاج 

  يكون الم تور التدلد لحنتاج: tإذا ا)تف ت عجاصر الإنتاج .ج ية م يجة    

 𝑋∗ = ƒ(𝑡𝐿, 𝑡𝐾) : حي 

  :إذا دانت𝑋∗ = 𝑡𝑋 فعن الة الحت  ثا.تةا 

  :إذا دانت𝑋∗ < 𝑡𝑋 فعن الة الحت  متجاوبةا 

  :إذا دانت𝑋∗ > 𝑡𝑋  فعن الة الحت  متوالدة 

  يمكض تو يح حا ت الة الحت  با  ت انة بال يان التالت:
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ترير الخ وط الالاث إلى ال لاوات .يض المدخلات  المخرجات لغلاة الحتا ، ف جاد التو اع فات  ملاحظة 

 الغلة الإنتاج فعن أي مة  ة  تمر أ   بمرحلة توالد الغلة، ث  ثيات الغلة ث  تجاو  

االيا ما ت تخده ا وتباالون الأ الوب الريا ات عجاد الاتةل  عاض واانون .دالة الإنتاج المت انسة  2.2

الااة الحتااا ، إذ لااات  الت  ياار عاااض الاااة الحتاا  .وا ااا ة ا ال الإنتااااج المتتان ااة، فاااعذا اعت رناااا االاااة ذات 

,ƒ(𝑎متغياااريض:  𝑏)  فجباااول عاااض هاااكه الدالاااة أنااااا متتان اااة ماااض الد)جاااةN  إذا داااان ماااض أجااال دااال عااادا

,ƒ(𝑡𝑎تتحب  ال لاوة التالية: tحييبت موجي  𝑡𝑏) = 𝑡𝑁ƒ(𝑎, 𝑏) 

  ت  ر االة الإنتاج المتتان ة عض الة الحت  

 مثا: 

𝑋إذا اعت رنا االة الإنتاج التالية:     = ƒ(𝐿, 𝐾) =  𝐿2 + 4𝐿𝐾 + 3𝐾2 

 هل الدالة متتان ة  مض أي ا)جة؟ 

 

 غلة ح   متنا صة

 غلة ح   ثابتة

 الإنتاج غلة ح   متزايدة
X 

ولحدات العمل 
 ولرأس الما:
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 الىل 

,ƒ(𝑡𝐿لدلجا:       𝑡𝐾) = (𝑡𝐿)2 + 4(𝑡𝐿)(𝑡𝐾) + 3(𝑡𝐾)2 = 𝑡2𝐿2 + 4𝑡2𝐿𝐾 + 3𝑡2𝐾2 

= 𝑡2(𝐿2 + 4𝐿𝐾 + 3𝐾2) = 𝑡2ƒ(𝐿, 𝐾) 
بييماااة  L  kت، أي أنااه إذا  اااعفجا دااال مااض ال جبااريض N=2إذا فالدالااة متتان ااة مااض الد)جاااة الاانيااة ت

 ،  نبول أن الة الحت  هجا متوالدة  2tفعن الإنتاج لوااا بييمة أك ر ود)ها  tود)ها 

 ملاحظة 

ت فعن الوياااة فات الإنتااج تةاون .اجفر ا)جاة الوياااة N=1 إذا دانت االة الإنتاج متتان ة مض الد)جة ت1

 فت عجاصر الإنتاج، إذا الة الحت  هجا ثا.تة 

ت فااااكا ت جاات أن ايماااة الإنتااااج تةااون ثا.تاااة ماماااا زاات N=0 إذا داناات الدالاااة متتان اااة مااض الد)جاااة ت2

 الة الحت  هجا متجاوبة كميات عجاصر الإنتاج، فجبول أن 

 نتي ة 

 تةون الة الحت  متوالدة مض أجل ت𝑁 >  ت1

 تةون الة الحت  ثا.تة مض أجل تN=1 ت 

 تةون الة الحت  متجاوبة مض أجل ت𝑁 <  ت1

إن هاادأ المجااتج تكااون إمااا ت ظااي  الإنتاااج أ  تدنيااة التةااالياا  يختااا) ا  ااتراتيتية  :تللوازن المنللتس. 2

الأ لااى عجاادما تكااون مبياادا بالميوانيااة، أي بم لاار م اايض ت ااتامره فاات الإنتاااج،  يختااا) ا  ااتراتيتية الاانيااة 

ور م اايض، عجاادما تكااون مبياادا بالإنتاااجا أي   تمكااض لااه إنتاااج أ  .يااع دميااة مااض المجتااوج تويااد عااض م اات

 مالا حالة الإنتاج بال ل يات 
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لتحبا  تاوازن المجاتج عجاد نب اة تمااع مجحجاى الجااتج المت اا ي  خاط الميوانياة  .الطري:ة الطندسية 1.2

ت ااا يةت،  ت اامح هااكه الجب ااة .تحدلااد الةميااات مااض داال عجباار إنتاااج عااض  رياا  متمجحجااى التةاااليا ال

 الإنتاج،  يمكض تو يح ذلك .يانيا دما للت: ملاال مواي على المحا ) الممالة ل و الإ باط 

 

 

 

 

 

 

,∗𝐶(𝐿إذا الترديياة التاات تحباا  أعظا  إنتاااج هاات الجب اة     𝐾∗)  التاات تمااال نب اة تماااع خااط الميوانيااة 

 مع مجحجى الجاتج المت ا ي 

 ميل خط الميوانية مع ميل مجحجى الجاتج المت ا ي أي: يمكض الت  ير عض ذلك .ت ا ي 
∆𝐾

∆𝐿
=

𝑃𝐿

𝑃𝐾
⇒ 𝑇𝑀𝑆𝑇 =

𝑃𝐿

𝑃𝐾
⇔ −

∆𝐾

∆L
= −

PL

PK
 

  .الطري:ة الرياضية 2.2

    حالة تعظي  الإنتاج -أ    

  هجا تةون االة الادأ مض الركل:طري:ة مضاعف لاغرانس    -

 

 لحل هكه الم ألة ن تخده  ريبة  ارانج: 

ℒ =  𝑋 +  ʎ(𝐶𝑇 − 𝐿𝑝𝐿 −  𝐾𝑝𝐾)  

ℒ =  𝑓(𝐿, 𝐾)  +  ʎ(𝐶𝑇 − 𝐿𝑝𝐿 −  𝐾𝑝𝐾) 

 

C 

K 

L 

𝑲∗
 

𝑳∗
 

X2 

    MAX :X= 𝑓(L,K) 

   S /c :  CT=LPL+KPK=Constant 

X1 

X3 
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 ت نتد:2ت على ت1بب مة ت -

 

     

  L  Kدل مض ت فجتد اي  3ث  ن وم فت الم االة ت - 

 مثا:  

 إليك البيغة الريا ية التالية  التت تمال االة المجف ة لم تالك ما:   

26 إذا دان ويد الميوانية لاكا المجتج:  = 𝐿 + 2𝐾 

  ا جد دمية الإنتاج المالى 

 االة الادأ مض الركل:  الىل 

 

 هكه الم ألة ن ت مل  ريبة  ارانج:  لحل -

ℒ =  𝑓(𝐿, 𝐾)  +  ʎ(𝐶𝑇 − 𝐿𝑝𝐿 −  𝐾𝑝𝐾) 

ℒ = 2𝐿
3

4𝐾
1

4  +  ʎ(26 − 𝐿 − 2𝐾) 
𝜕ℒ

𝜕𝐿
=3

2
𝐿

−1

4 𝐾
1

4-ʎ=0    ……(1) 
𝜕ℒ

𝜕𝑦
=1

2
𝐿

3

4𝐾
−3

4 -2ʎ=0   ……(2) 
𝜕ℒ

𝜕ʎ
=26-L-2K=0……(3) 

ت  رفا ل رأ نتد:2ت على ت1بب مة ت  

𝜕ℒ

𝜕𝐿
=

𝜕𝑓(𝐿, 𝐾)

𝜕𝐿
− ʎ𝑃𝑥 = 0    ⇒ 𝑃𝑚𝑔𝐿 = ʎ𝑃𝐿 … … (1) 

𝜕ℒ

𝜕𝐾
=

𝜕𝑓(𝐿, 𝐾)

𝜕𝐾
− ʎ𝑃𝐾 = 0   ⇒ 𝑃𝑚𝑔𝐾 = ʎ𝑃𝐾 … … (2) 

𝜕ℒ

𝜕ʎ
= 𝐶𝑇 − 𝐿𝑃𝐿 − 𝐾𝑃𝐾 = 0 … … (3) 

𝑷𝒎𝒈𝑳

𝐏𝐦𝐠𝐊
=

𝐏𝐋

𝐏𝐊
   هو ارط التوازن  

𝑋=2𝐿
3

4𝐾
1

4 

𝑴𝑨𝑿 : 𝑋 =  𝑓(𝐿, 𝐾) = 2𝐿
3

4𝐾
1

4  

S/c : 𝐶𝑇 = 𝐿 + 2𝐾 =  26 
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ت نتد:3ت فت ت4.ت ويل ت  

 

  فت االة الإنتاج نتد: L  K.ت ويل اي  دل مض   كمية الإنتاج المثلن  

 𝑋 = 2(19.5)
3

4(3.25)
1

4 = 24.9 
 

 طري:ة شرطي التوازن   -

 فت هكه ال ريبة لت  ا تخداه ار ت توازن المجتج مض أجل الوصول إلى نب ة التوازن،  الرر يض هما:

 

  مثا: 

 توازن المجتج با تخداه ار ت التوازن م  يات الماال ال ا. ا أ جد نب ة  با تخداه   

 الىل  

 لدينا شرطي التوازن  

 

 

𝑻𝑴𝑺𝑻 =
𝑷𝑴𝒈𝒍

𝑷𝑴𝒈𝒌
=

3
2

𝐿
−1
4 𝐾

1
4

1
2

𝐿
3
4𝐾

−3
4

=  
3𝐾

𝐿
 

𝑇𝑀𝑆𝑇 =
𝑃𝐿

𝑃𝐾
=

1

2
⇒

3𝐾

𝐿
=

1

2
⇒ 𝐿 = 6𝐾 … … . (1) 

26 = 𝐿 + 2𝐾 … … (2) 
26ت نتد: 2ت فت ت1.ت ويل ت = 6𝐾 + 2𝐾 ⇔ 26 = 8𝐾 ⇒ 𝐾 = 3.25 

3𝐾

𝐿
=

ʎ

2ʎ
 ⇒

3𝐾

𝐿
=

1

2
 ⇒ 𝐿 = 6𝐾 … … (4) 

26 − 6𝐾 − 2𝐾 = 0 ⇒ 𝐾 = 3.25 

𝐿 = 6(3.25) ⇒ 𝐿 = 19.5 

𝑻𝑴𝑺𝑻 =
𝑷𝑳

𝑷𝑲
  

𝑹 = 𝑿𝑷𝑿 + 𝒀𝑷𝒀 

𝑻𝑴𝑺𝑻 =
𝑷𝑳

𝑷𝑲
 ……..(1) 

𝑹 = 𝑿𝑷𝑿 + 𝒀𝑷𝒀 ……..(2) 
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𝐿 = 19.5                                         ⇔ 
  ت لفةحالة تدنية ال -ب   

 التوازن هجا ت جت إتتاا ايمة أانى تةلفة ممكجة لإنتااج م اتور م ايض ماض المجتاوج،  فات هاكه الحالاة     

 ن تخده  ريبة م كوع  ارانج،  هجا تةون االة الادأ مض الركل: 

 

       ℒ=𝐿𝑝𝐿  + 𝐾𝑝𝐾 +  ʎ⦋𝑋 − 𝑓(𝐿, 𝐾)⦌ 

 

 

 

 

 ت  رفا ل رأ نتد:2ت على ت1بب مة ت

 ت لإتتاا ترديية التوازن 3 ن وم فت الم االة ت

 مثا: 

 CT=100L+1000K دان ويد الميوانية:   X=LK=250إذا دانت لدتك االة الإنتاج التالية:     

  أ جد التوليفة المالى مضL  k  الواجي ا تخداماا حتى تةون التةلفة أول ما تمكض،  اح ي

 ايمة التةلفة المالى 

:الىل  

لدلجا االة الادأ مض الركل:   

  

 ℒ=100𝐿 + 1000𝐾 +  ʎ⦋𝐿𝐾 − 𝑋⦌ 

𝑴𝒊𝒏: 𝐶𝑇 = 𝐿𝑝𝐿 + 𝐾𝑝𝐾  

𝑋 = 𝑓(𝐿, 𝐾) =  𝐶𝑜𝑛𝑠𝑡𝑎𝑛𝑡  

𝜕ℒ

𝜕𝐿
= 𝑃𝐿 − ʎ

𝜕𝑓(𝐿, 𝐾)

𝜕𝐿
= 0   … … (1) 

𝜕ℒ

𝜕𝐾
= 𝑃𝐾 − ʎ

𝜕𝑓(𝐿, 𝐾)

𝜕𝐾
= 0  … … (2) 

𝜕ℒ

𝜕ʎ
= 𝑋 −  𝑓(𝐿, 𝐾) = 0 … … (3) 

 𝑃𝐿

𝑃𝐾

=
𝑃𝑚𝑔𝐿

𝑃𝑚𝑔𝐾

 

Min:CT=100L+1000K 

𝑋 = ʄ(𝐿, 𝐾) =  𝐿𝐾 = 250  
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𝜕ℒ

𝜕𝐿
= 100 − ʎ𝐾 = 0   … … (1) 

𝜕ℒ

𝜕𝐾
= 1000 − ʎ𝐿 = 0  … … (2) 

𝜕ℒ

𝜕ʎ
= 250 −  𝐿𝐾 = 0 … … (3) 

100ت نتد: 2ت على ت1بب مة ت

1000
=

𝐾

L
⇒ L = 10K   

250ت: 3بالت ويل فت ت − 𝐿2 = 0 ⇒ 𝐿 = √250 = 50 ⇒ 𝐾 = 5 

,𝐿)إذا الترديية التت تحب  التوازن هت:   𝐾) = (50,5) 

𝐶𝑇التةلفة المالى:  = 100(50) + 1000(5) = 10000  

 

 خط المسار التوسعي . 2

هو الخط الواصل .يض جميع نباط التوازن المختلفة الجاتتة عض تغير التةلفة الةلية بالويااة أ    

,𝐶𝑇1بالجببان مع ثيات أ  ا) عوامل الإنتاج، فعذا تغيرت التةلفة الةلية .يض ت 𝐶𝑇2, 𝐶𝑇3 ت مع ثيات

 أ  ا) عوامل الإنتاج تكون اكل مجحجى الم ا) التو  ت دالتالت: 

 

 

 

 

 

 

 

K 

L 

𝐶𝑇3

PK
 

𝐶𝑇2

𝑃𝐾
 

𝐶𝑇1

𝑃𝐾
 

𝐶𝑇1

𝑃𝐿
 

𝐶𝑇2

𝑃𝐿
 

𝐶𝑇3

𝑃𝐿
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 يمال خط الم ا) التو  ت أول تةلفة تتحملاا المة  ة لإنتاج دميات مختلفة مض ال لع     

التت تمكض أن تةوه  L   K الخدمات مع ثيات أ  ا) عوامل الإنتاج، حي  أن دل التوليفات مض 

محل اختيا) المجتج الرايد تبع على هكا المجحجى  فةلما ا.ت دنا عض نب ة الأصل دلما زاات الةميات 

الم تخدمة مض عجاصر الإنتاج،  بعيا)ة أخرر فعن هكا المجحجى لدلجا على ديفية توالد الةميات 

 عجدما لت ع نراط المة  ة  L  kالم تخدمة مض ال جبريض 

تكون مت ا يا على  ول المجحجى  ذلك لأن  TMSTحلال إن الم دل الحدي لح  ملاحظة

𝑇𝑀𝑆𝑇 =
𝑃𝐿

𝑃𝐾
𝑃𝐿عجد دل نب ة توازنا    

𝑃𝐾
 ثا.تة   

 مثا: 

𝑋إذا دانت لدتك االة الإنتاج التالية:     = 𝐿
1

2𝐾
1

𝐶𝑇 إذا دان ويد الميوانية التالت:  2 = 20𝐿 +

10𝐾 
،  بفرم ثيات باوت ال واملا ماهت اي  التردييات مض 3222-2022-2222تتغير .يض:  CT حي 

 عوامل الإنتاج التت تحب  التوازن 

 ا تجتج م االة الم ا) التو  ت  ماله .يانيا  -

 الىل  

𝜕ℒ

𝜕𝐿
=1

2
𝐿

−1

2 𝐾
1

2-20ʎ=0    ……(1) 
𝜕ℒ

𝜕𝑦
=1

2
𝐿

1

2𝐾
−1

2 -10ʎ=0   ……(2) 
𝜕ℒ

𝜕ʎ
= CT-20L-10K=0……(3) 

𝐾ت  رفا ل رأ: 2ت على ت1بب مة ت

𝐿
= 2 ⇒ 𝐾 = 2𝐿 … . . (4)  
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𝐶𝑇ت: 3بالت ويل فت ت − 20𝐿 − 20𝐿 = 0 ⇒ 40𝐿 = 𝐶𝑇 

 CT=2000⇒L=2000

40
= 50, 𝐾 = 2𝐿 = 100 

 𝐶𝑇 = 2500 ⇒ 𝐿 =
2500

40
= 62.5, 𝐾 = 2𝐿 = 125 

 𝐶𝑇 = 3000 ⇒ 𝐿 =
3000

40
= 75, 𝐾 = 2𝐿 = 150 

  K=2Lت: 4 مجه م االة الم ا) التو  ت هت الم االة )و  ت

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 تعظي  الربح . 5

الربح هو الفر  .يض الإلرااات الةلية  التةاليا الةلية، حي  تمال الإلرااات عدا الوحدات المياعة 

𝜋مضر بة فت   ر الوحدة المياعة تايمة الم ي اتت،  ي  ر عته .ا:  = 𝑅𝑇 − 𝐶𝑇  

𝑅𝑇 لدلجا:  = 𝑃. 𝑋 = 𝑃. ƒ(𝐿, 𝐾)   : حيP   هو   ر المجتوجx  حت  الإنتاج 

 
K 

L 

150 

125 

100 

50 62.5 75 
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𝐶𝑇 لدلجا:  = 𝐿𝑃𝐿 + 𝐾𝑃𝐾  :مجه 𝜋 = 𝑃. ƒ(𝐿, 𝐾) − 𝐿𝑃𝐿 − 𝐾𝑃𝐾 

ت  بكلك تمكض تحدلد Kت  )أع المال تLنلاحظ أن م االة الربح عيا)ة عض تابع لمتغيريض هما ال مل ت

 تKت  تLالتابع بااتباوه جوئيا بالج ية لا تالجااتة ال ظمى لاكا 

 
𝜎𝜋

𝜎𝐿
= 𝑃. ƒ(𝐿) − 𝑃𝐿 = 0 ⇒ 𝑃. ƒ(𝐿) = 𝑃𝐿 

𝜎𝜋

𝜎𝐾
= 𝑃. ƒ(𝐾) − 𝑃𝐾 = 0 ⇒ 𝑃. ƒ(𝐾) = 𝑃𝐾 

 مثا: 

𝑋إذا دانت االة الإنتاج لمة  ة ما دالتالت:     = −𝐿2 − 2𝐾2 + 10𝐿 + 5𝐾 

𝑃𝐿 إذا دانت لدتك الم  يات التالية:  = 5, 𝑃𝐾 = 9, 𝑃𝑋 = 15 

 التت ت ظ  )بح المة  ة؟  ما هت ايمة أعظ  )بح؟ L  kما هت الةميات مض  المطلوب 

 الىل 

  𝑅𝑇 = 𝑃. 𝑋 = 15𝑋,   𝐶𝑇 = 5𝐿 + 9𝐾 
𝜋 = 𝑅𝑇 − 𝐶𝑇 = 15𝑋 − 5𝐿 − 9𝐾 = 15(−𝐿2 − 2𝐾2 + 10𝐿 + 5𝐾) − 5𝐿 − 9𝐾 
𝜋 =  −15𝐿2 − 30𝐾2 + 150𝐿 + 75𝐾 − 5𝐿 − 9𝐾=−15𝐿2 − 30𝐾2 + 145𝐿 +

66𝐾 
 الربح هو أن تج ده المرتبات التوئية الأ لى لدالة الربح:ارط ت ظي  

𝜎𝜋

σL
= 0 ⇒ −30L +145=0⇒ L=145

30
= 4.83 

𝜎𝜋

𝜎𝐾
= 0 ⇒ −60𝐾 + 66 = 0 ⇒ 𝐾 =

66

60
= 1.1 

𝜋                                             ايمة أوبى )بح: = −15𝐿2 − 30𝐾2 +

145𝐿 + 66𝐾 

  هو ارط اعظي  الربح 
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= −15(4.83)2 − 30(1.1)2 + 145(4.83) + 66(1.1)=386.85     

مرولنة الإنتاج ولمرولنة الإحلا:   6                             

هت عيا)ة عض التغير الج  ت فت دمية الإنتاج الةلت  الجاتج عض التغير الج  ت  .مرولنة الإنتاج  1.6

  يكون:  Lفت عامل الإنتاج المتغير فت المدر الببير، فعذا دان عجبر الإنتاج المتغير هو ال مل 

𝐸𝐿 =
(

Δ𝑋
𝑋

)

Δ𝐿
𝐿

=
Δ𝑋

Δ𝐿
.
𝐿

𝑋
=

𝑷𝒎𝒈𝒍

𝑷𝑴𝑳
 

𝐸𝐾ولإذا كان عنصر رأس الما: هو المتغير فإن   =
𝑷𝒎𝒈𝑲

𝑴𝑲
 

  kول Lمرولنة الإحلا: بين  .2.6

𝐾حاالال التبجاات متجاااو   دااكلك الج ااية تج المت ااا ي تكااون الم اادل الحاادي لحعلااى  ااول مجحجااى الجااات

L
ت 

الماااال أ  اااادة ا اااتخداه )أع الماااال، حيااا  ت ااامى هاااكه الج اااية هاااكه الج اااية التااات ت  ااار عاااض داافاااة )أع 

 ب امل الردة 

ن اااية التغيااار فااات اااادة )أع الماااال عجاااد تغيااار الم ااادل الحااادي   L  kتياااير مر ناااة الإحااالال .ااايض    

  ي  ر عجاا )يا يا .ا:  %1لححلال .ا 

𝝏 =
∆ (

𝑲
𝑳) /(

𝑲
𝑳)

∆𝑻𝑴𝑺𝑻/𝑻𝑴𝑺𝑻
 

𝐿 عجد التوازن تكون الم دل الحدي لححلال التبجت م تويا إلى ن ية الأ  ا) ت

𝑃𝐾
ت  فت هكه الحالة 

 تةون مر نة الإحلال م ا ية لا: 

 

د تغير ال  ر الج  ت .ا: جتغير فت ادة ا تخداه )أع المال ع هجا ت يض لجا مر نة الإحلال ن ية ال

1%   

𝝏 =
∆ (

𝑲
𝑳) /(

𝑲
𝑳)

∆(
𝑷𝑳

𝑷𝑲
)/(

𝑷𝑳

𝑷𝑲
)
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 الإنتاج دولا: الطلب علن عناصر . 7

إن ال لي على عجاصر الإنتاج تكون مض  رأ المجتج،  هو  لي مرت  مض ال لي على المجتوج، 

فةلما انت ش ال لي على المجتوج دلما زاا ال لي على ال مالة  )أع المال، إذا فعن ال لي على أي 

 بكلك ت  ر  عجبر مض عجاصر الإنتاج لرتيط ب  ره    ر المجتوج  أ  ا) عوامل الإنتاج الأخرر،

 عض ا ال ال لي )يا يا .ا: 

𝐷𝐿 = ƒ(𝑃𝑋, 𝑃𝐿, 𝑃𝐾), 𝐷𝐾 = ƒ(𝑃𝑋, 𝑃𝐿, 𝑃𝐾) 
 : حت  ال لي على عجبر )أع المال𝐷𝐾حي : 

        𝐷𝐿حت  ال لي على عجبر ال مل : 

 ت تخرج هكه الد ال مض الرر ط الأ لى لت ظي  الربح، لأن المجتج ت لي الةميات التت تحب  له أعظ  

  وامل الإنتاج ل)بح،  يكون الربح أعظمت عجدما تج ده المرتبات الأ لى بالج ية 

  مثا: 

𝑋إذا دانت لدتك االة الإنتاج التالية:     = ƒ(𝐿, 𝐾) = 2𝐿2 − 𝐾𝐿 + 𝐾2 

𝐶𝑇 إذا دان ويد الميوانية دالتالت:  = 𝐿𝑃𝐿 + 𝐾𝑃𝐾  :ر المجتوج هو  𝑃𝑋  أ جد ا ال ال لي على

 عوامل الإنتاج 

𝜋 الىل  = 𝑅𝑇 − 𝐶𝑇 = 𝑃𝑋(2𝐿2 − 𝐿𝐾 + 𝐾2) − 𝐿𝑃𝐿 − 𝐾𝑃𝐾 
𝜎𝜋

𝜎𝐿
= 4𝑃𝑋𝐿 − 𝐾𝑃𝑋 − 𝑃𝐿 = 0 … . . (1) 

𝜎𝜋

𝜎𝐾
= 2𝑃𝑋𝐾 − 𝑃𝑋𝐿 − 𝑃𝐾 = 0 … . . (2) 

𝐾ت: 1مض الم االة ت =
4𝑃𝑋−𝑃𝐿

𝑃𝑋
… … . . (3)         

 ت نتد:2ت فت ت3.ت ويل ت
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 2𝑃𝑋 (
4𝑃𝑋−𝑃𝐿

𝑃𝑋
) − 𝑃𝑋𝐿 = 0   ⇒ 8𝑃𝑋𝐿 − 2𝑃𝐿 − 𝑃𝑋𝐿 − 𝑃𝐾 = 0 

⇒ 7𝑃𝑋𝐿 − 2𝑃𝐿 − 𝑃𝐾 = 0 ⇒ 𝐿 =
2𝑃𝐿+𝑃𝐾

7𝑃𝑋
 

𝐾ت: 3بالت ويل فت ت =
4𝑃𝐾+𝑃𝐿

7𝑃𝑋
   

 

  نظرية العرض   ثالثا

هو الةمية المجتتة مض  ل ة ما  التت لراي المجتتاون فات .ي ااا، أ  تلاك التات لات  تعريف العرض  . 1

عر اااا لل يااع، أمااا دميااة الم ي ااات الف ليااة فااات الةميااات التاات نتحااوا فاات .ي اااا ف االا، هااكا إ ااافة إلااى 

مااض الإنتاااج وااد اخااتلاأ دميااة الم ي ااات عااض الةميااة الم ر  ااة، فلااير داال مااا لجااتج لياااد، فاجااا  جااو  

 لت رم للتل ،  جو  تخون،  جو  لوجه للا تالا  الرخبت  

 لتحدا ال رم بمتموعة مض ال وامل: العوامل المىددة للعرض . 2

بأهاداأ المة  اة  ةلتأثر م اتور عارم  ال ة م يجاة إلاى ا)جاة د يار  هدف المؤسسة المنت ة  -أ

المجتتااة، فااعذا دااان هاادفاا زيااااة نبااي اا مااض ال ااو  المحلاات أ  ال ااالمتا فعناااا  ااوأ تويااد مااض 

 إنتاج ال ل ة  عر اا 

عااة ما تةون هجا  علاوة  راتة .يض م تور التباده  مستوى الت:د  الفني للعمليات الإنتاجية  -ب

 اج لل ل ة  عر اا  ال كر صحيح التبجت  الفجت لل مليات الإنتاجية،  بيض م تور الإنت

 الةمياة  : عاااة ماا تةاون هجاا  علاواة عك اية .ايض أ ا ا) عوامال الإنتااجأسعار عوامل الإنتاج -ت

لمة  ااة إلاااى  يا)تفااااد أ اا ا) عوامااال الإنتاااج توياااد التةاااليا الةلياااةا ممااا لاااةاي با الم ر  ااةا

 الإنتاج  ،  ال كر صحيح فت حالة انخفام أ  ا) عواملتخفيل الإنتاج  ال رم

 L هت م االة ال لي على 

 K هت م االة ال لي على 
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 ر ال ال ة  الةمياة الم ر  اة عااة ما تةون هجا  علاوة  راتة .ايض  ا سعر السلعة المنت ة  -ث

ف وياااااااة  ااااا ر ال ااااال ة فاااااعن ذلاااااك  ااااايكون حاااااافوا لتوياااااد المة  اااااة فااااات الةمياااااة المجتتاااااة  امجااااااا

  الم ر  ة لتحبي  ود) أك ر مض الربح 

وامااال الماماااة المحاااداة ل اااارم ت ت ااار أ ااا ا) ال ااالع الأخااارر مااااض ال  أسلللعار السللللى الخللللرى  -ج

المة  ااة مااض  اال ة م يجااة خاالال فتاارة م يجااة،  يببااد بال االع الأخاارر هجااا ال االع التاات ت اات يع 

 2المجتتون تحويل نرا ا  الإنتاجت إلياا  عيا لتحبي  أوبى )بح ممكض مض عملية الإنتاج 

ت ت ر الضرائي تةااليا إ اا ية بالج اية للمة  اة، لاكلك لتوواع  جاوا علاواة عك اية  الضرائب  -ح

 .يض عرم  ل ة ما  الضرائي المفر  ة على مجتتت هكه ال ل ة 

ا  الإعاناااات التااات تبااادماا الحكوماااة ماااعاااااة توجاااد علاواااة  راتاااة .ااايض عااارم  ااال ة  الإعانلللات  -خ

 الإنتاج  بالتالت زيااة الةمية الم ر  ة لمجتتت هكه ال ل ة، فالإعانات ت ت ر حافوا لويااة 

 دالة أول منىنن العرض . 2

 مض خلال ال وامل المحداة لل رم تمكض دتابة االة ال رم دالتالت:   

𝑄𝑋 = 𝑓(𝑥1, 𝑥2, 𝑥3 … … . . 𝑥𝑛) 
,𝑥1حياا  تمااال ت    𝑥2, 𝑥3 … … . . 𝑥𝑛 ،ت ال واماال المحااداة لل اارما د اا ر ال اال ة، هاادأ المة  ااة

 التبجت    التبده 

𝑄X دمية ال ل ة الم ر  ة : 

 االيااا مااا تاات  ا)ا ااة عاارم المة  ااة ل اال ة مااا .جااا  علااى م ااتور  اا رها فح ااي،  بالتااالت تةااون االااة 

 ال رم عيا)ة عض الةمية االة فت ال  ر: 

  بالتالت تمكض تمايلاا .يانيا دالتالت:   

                                                             
  2السيد محمد أحمد السريتي، مرجع سبق ذكره، ص14.

𝑸𝑿 = 𝒇(𝒑) 
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 في ال مية المعرولضة ولالتغير  التغير في العرض. 1.2

ماا تمحاداات ال ارمت  يجتج فت التغيار فات ال وامال ال ااببة الماةثرة فات ال ارم التغير في العرض   -

 يظار انتبال مجحجى ال رم بحالتيض:ال ل ة،    عدا   ر

 ،  التت تحدث نتيتة لا:انتبال مجحجى ال رم إلى اليميض فت حالة زيااة ال رم  -أ

 زيااة عدا بائ ت ال ل ةا 

 الت و) التةجولوجت  بالتالت تح ض التبجية الم تخدمة فت الإنتاجا 

  الإنتاجاانخفام أ  ا) عجاصر 

 انخفام الضرائيا 

  زيااة الإعانات الحكومية 

  الكي تحدث نتيتة لا:انتباله إلى الي ا) فت حالة انخفام ال رم،  -ب

 انخفام عدا مجتتت ال ل ة  بالتالت اليائ يض لااا 

 ا تخداه تبجية أول ت و)ا فت ال ملية الإنتاجيةا 

 ا)تفاد أ  ا) عوامل الإنتاجا 

 𝑃𝑋 

𝑃2 

𝑃1 

𝑄1 𝑄2 𝑄𝑋 

أن ميل مجحجى  للاحظ مض الركل
ة ال رم موجي نتيتة لل لاوة ال رات
.يض الةمية الم ر  ة مض  ل ة ما 

    رها 
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 ا)تفاد الضرائيا 

 ام الإعانات الحكومية انخف 

ماع ثياات بااوت  يجاتج هاكا التغيار عاض تغيارات فات  ا ر ال ال ة ذاتااا،  التغير في ال مية المعرولضة  -

ال واماال،  يتماااال فاات ا نتباااال مااض نب اااة إلااى أخااارر علااى مجحجاااى ال اارم نف اااه، حياا  تةاااون ال لاواااة 

  راتةا أي تويد الةمية الم ر  ة .ويااة ال  ر  ال كر صحيح 

 مرولنة العرض السعرية  .2.2

ت اارأ مر نااة ال اارم ال اا رية بأناااا ميياااع لد)جااة ا ااتتابة الةميااة الم ر  ااة مااض  اال ة مااا لتغياار    

  م ااااااااااااااايض فااااااااااااااات  ااااااااااااااا رها، ماااااااااااااااع ثياااااااااااااااات بااااااااااااااااوت ال وامااااااااااااااال،  بالتاااااااااااااااالت تمكاااااااااااااااض ايا ااااااااااااااااا .اااااااااااااااا

التغير الج  ت فت الةمية الم ر  ة مض  ل ة ما
التغير الج  ت فت   رها

 

 أي:

 

 الىالات العامة لمرولنة العرض  

  :إذا دان𝐸P > ، أي أن التغير الج ا ت فات الةمياة الم ر  اة تكاون أك ار ال رم مرن   ⇐ 1

 مض التغير الج  ت فت   ر ال ل ة 

  :إذا داااان𝐸P < الج ااا ت فااات الةمياااة ، أي أن التغيااار ايااار مااارن توليااال المر ناااةتال ااارم ⇐ 1

 الم ر  ة تكون أول مض التغير الج  ت فت   ر ال ل ة 

  :إذا دااااان𝐸P = ، أي أن التغياااار الج اااا ت فاااات ال اااارم متةااااافئ المر نااااة تماااارن  حااااد يت⇐ 1

 الةمية الم ر  ة تكون م ا يا لج ية التغير فت ال  ر 

 العرض السعرية العوامل المؤثرة في مرولنة 

𝑬𝑷 =  
∆𝑸

𝑸
/

∆𝑷

𝑷
=  

∆𝑸

∆𝑷
×

𝑷

𝑸
  ر  الةميةإاا)تاا موجية نتيتة لل لاوة ال راتة .يض ال  تةون  
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هجا   لع تكون عر اا مرن   لع أخارر تكاون عر ااا ايار مارن،  تتووا  مر ناة ال ارم علاى 

 عدة عوامل:

كاناات   إذا إذا داناات ال اال ة وا.لااة للتخااويض تكااون عر اااا ماارن، مللدى  ابليللة السلللعة للت للزين  -

 .تكون عر اا اير مرن  ال ل ة اير وا.لة للتخويض

ب اااي ة بحيااا  ت اااال علاااى ال ااال ة  اااالة    إذا دانااات عملياااة إنتااااج الإنتاجيلللة ط يعلللة العمليلللة  -

الإنتاااج   بالتااالت تغياار الةميااة الم ر  ااة مااض ال اال ة عجااد حااد ث تغياار فاات ة ياار دمياايالمجتتاايض تغ

 باااال كر إذا دانااات عملياااة الإنتااااج م بااادة بحيااا  تبااا ي علاااى  ثمجااااا تكاااون عااارم ال ااال ة مااارن 

مااض ال اال ة عجااد حااد ث تغياار فاات  اا رها تكااون عاارم ال اال ة اياار  المجتتاايض تغيياار دميااة الإنتاااج

 مرن 

فاااات أ اااا ا) ال اااال ة فاااات  إذا تووااااع المجتتاااايض ا ااااتمرا) التغياااار :التو عللللات المسللللت: لية بالسللللعار -

بالتااااالت تكااااون عاااارم ال اااال ة ماااارن   الةميااااة الم ر  ااااة .د)جااااة د ياااارة   ا  تغياااار ن نالم ااااتب ل فااااع

بالتاالت تكاون عر ات  لاض ت اتمر    واتال ال ة مة  رالتغيار فات  ا أن باال كر إذا توواع المجتتايض   

 ا  لااااااااااااااااض تغياااااااااااااااار ا الةميااااااااااااااااة الم ر  ااااااااااااااااة مااااااااااااااااض ال اااااااااااااااال ة داياااااااااااااااارانفااااااااااااااااعفاااااااااااااااات الم ااااااااااااااااتب ل 

 ال ل ة اير مرن عرم تكون  بالتالت 

   توازن السوق . 2

لتحب  توازن ال و  ل ل ة م يجة عجدما تتبا.ل )غياات الم اتالةيض ماع )غياات المجتتايض لااكه ال ال ة    

عجد   ع م يض، أ  هو ت اال وور ال رم مع واور ال لاي عجاد  ا ر  دمياة م يجايض،  يتحادا التاوازن 

دماااا هاااو  .يانيااا عجاااد التباااا  مجحجاااى ال اارم ماااع مجحجاااى ال لاااي فاات نب اااة  احااادة ت ااامى نب ااة التاااوازن،

 مو ح فت الركل التالت:
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    مثا:

عجااد التغياار  xإذا داناات لاادتك الم  يااات التاليااة  التاات تمااال الةميااات الم ر  ااة  الم لوبااة مااض ال اال ة 

 فت لل  ر:

الةمياااااااااااااااة  ال  ر

 الم لوبة

الةميااااااااااااااااااااااة 

 الم ر  ة

5 300 700 

4 400 600 

3 500 500 

2 600 400 

1 700 300 

 

 

 

 

 
𝑝𝑥 

𝑝𝑒 

𝑄𝑒 𝑄𝑥 

e 

 العرض

 الطلب

𝑒(𝑄𝑒تمال الجب ة  , 𝑃𝑒)  نب ة
 التوازن 

 مض خلال التد ل نلاحظ ما للت:

هجا  علاوة  راتة .يض ال  ر  الةمية الم ر  ةا-  

،هجا  علاوة عك ية .يض ال  ر  الةمية الم لوبة-  

𝑃𝑥لت ا ر م تور ال رم مع م تور ال لي عجد ال  ر - =

3 

𝑃xت مى  - = 𝑄xب  ر التوازن   3 =  بكمية التوازن  500
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 أسئلة خاصة بالفصل الول: 

 

 ماهو الفر  .يض التب ي  التبليدي  التب ي  الحدل  ل وامل الإنتاج؟  1

 ت؟N=0  N=1كيا تةون الة الحت  لدالة متتان ة مض الد)جة ت 2

 ما م جى ال لي على عوامل الإنتاج هو  لي مرت ؟  3

 الجوبة 

أو اااه تالأ)م، )أع المااال، ال ماال،  4 تب اا  التب ااي  التبلياادي تالةلا اايكتت عواماال الإنتاااج إلااى 1

التجظااي ت، أمااا التب ااي  الحاادل  فباااه .اادمج عجباار الأ)م مااع عجباار )أع المااال،  عجباار التجظااي  

 عاملان فبط تال مل  )أع المالت مع عجبر ال ملا فأصيح هجا  

2   

ت متجاوبااةا حياا  أن الويااااة فاات عواماال 2تةااون الااة الحتاا  لدالااة إنتاااج متتان ااة مااض الد)جااة ت -

 ن ية   لةاي إلى أي زيااة فت حت  الإنتاج  الإنتاج بأي 

الإنتااج  ت فاات ثا.تاةا  م جااه أن الوياااة فات عوامال1أما الة الحت  لدالاة متتان اة ماض الد)جاة ت  -

 .ج ية م يجة لةاي إلى الويااة فت حت  الإنتاج .جفر الج ية 

نتاج هو  لي مرت  مض ال لي على المجاتج تال ال ة المجتتاةتا فةلماا   إن ال لي على عوامل الإ3

انااات ش ال لاااي علاااى المجاااتج زاا ال لاااي علاااى عوامااال إنتاجاااه،  ال كااار صاااحيحا أي دلماااا انخفااال 

 اجه  بالتالت تبل ال لي على عوامل إنتاجه ال لي على المجتج انخفل إنت
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 مىلولةتمارين 

   1تمرين 

 K ⅔=2LX⅓إذا دانت االة الإنتاج التالية:    

  بك  لتضاع  الإنتاج إذا تضاعفت عوامل الإنتاج مرتيض؟1

  أ جد عيا)ة الم دل الحدي لححلال التبجت 2

 الترديية المالى مض عوامل الإنتاج؟، أ جد 4L+6k=200 إذا دان ويد الميوانية دالتالت: 3

 عجد نب ة التوازن  L  اح ي مر نة الإنتاج ل4

   2تمرين 

 : عدا ثا.ت A/ حي  X=AKLإذا دانت االة الإنتاج لمة  ة ما دالتالت:    

  ماهت ا)جة تتانر الدالة، ا تجتج الة الحت  المبا.لة 1

  )أع المال  أ جد الإنتاجية الحدتة ل جبر ال مل   ⅓=A  مض أجل2

 لدتك الم لومات التالية:    إذا دان3

 اCT=600 تةلفة الإنتاج  -

 ا50kp=  ر الوحدة مض عجبر )أع المال  -

 ا10Lp=  ر الوحدة مض عجبر ال مل  -

- A=⅓  

  عيا)ة الم دل الحدي لححلال التبجت أ جد 

   با تخداه ار ت التوازن أ جد ايL  k  الواجي ا تخداماما للحبول على دمية الإنتاج

 المالى،  ما هت دمية الإنتاج المالى؟

  اح ي مر نة الإنتاج بالج ية ل جبر ال مل  ف ر م جاها اوتبااتا 
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  2تمرين 

  X=10K+5L+6KLإذا دانت االة الإنتاج لمة  ة ما دالتالت :   

.تةاليا   K حدة مض     L    122 حدة مض   02 إذا دانت المة  ة ت تخده فت حالة التوازن 

  022ود)ها 

اح ي دمية الإنتاج المالى  -1  

أ جد عيا)ة الم دل الحدي لححلال التبجت   -2  

أ جد   ر الوحدة الواحدة مض عجاصر الإنتاج    -3  

  1حل التمرين 

𝑋لدلجا:  = 2𝐿
2

3𝐾
1

3,   200 = 4𝐿 + 6𝐾  

 ت:t=2 ن ية الويااة فت الإنتاج عجد زيااة عوامل الإنتاج بالض   ت1

𝑋∗ = 𝑓(2𝐿, 2𝐾) = 2(2𝐿)
2
3 (2𝐾)

1
3 = 2(2

2
3 × 2

1
3) × 𝐿

2
3𝐾

1
3 

= 2 × 2𝐿
2
3𝐾

1
3 = 2𝑋 

 فعن الإنتاج لتضاع  .جفر الج ية   t=2 مجه إذا تضاعفت عوامل الإنتاج .ج ية 

  عيا)ة الم دل الحدي لححلال:2

𝑇𝑀𝑆𝑇 =
𝑃𝑀𝑔𝑙

𝑃𝑀𝑔𝑘
=  

4
3

𝐿
−1
3 𝐾

1
3

2
3

𝐿
2
3𝐾

−2
3

=
4

3
×

3

2
×

𝐾

𝐿
=

2𝐾

𝐿
 

  إتتاا نب ة التوازن تبا تخداه  ريبة مضاع   ارانجت:3

𝑴𝑨𝑿 : 𝑋 =  𝑓(𝐿, 𝐾) = 2𝐿
2

3𝐾
1

3                                                                                  

S/c : 𝐶𝑇 = 4𝐿 + 6𝐾 =  200 

ℒ =  𝑓(𝐿, 𝐾)  +  ʎ(𝐶𝑇 − 𝐿𝑝𝐿 −  𝐾𝑝𝐾) 

ℒ = 2𝐿
2

3𝐾
1

3  +  ʎ(200 − 4𝐿 − 6𝐾) 

 لدلجا االة الادأ مض الركل: 
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𝜕ℒ

𝜕𝐿
=4

3
𝐿

−1

3 𝐾
1

3-4ʎ=0    ……(1) 
𝜕ℒ

𝜕𝑦
=2

3
𝐿

2

3𝐾
−2

3 -0ʎ=0   ……(2) 
𝜕ℒ

𝜕ʎ
=222-4L-0K=0……(3) 

 ت  رفا ل رأ نتد: 2ت على ت1بب مة الم االة ت

2𝐾

L
=  

2

3
⇒ 6K = 2L ⇒ K =

1

3
L … … (4) 

 ت نتد: 3ت فت ت4.ت ويل ت

200 − 4𝐿 − 6 (
1

3
𝐿) = 0 ⇒ 200 = 6𝐿 ⇒ 𝐿 =

100

3
, 𝐾 =

100

9
 

 :ال مل مر نة الإنتاج ل جبر 4

𝐸𝐿 =
𝑃𝑀𝑔𝑙

𝑃𝑀𝐿
 / 𝑃𝑀𝐿 =

𝑋

𝐿
=

2𝐿
2

3𝐾
1

3

𝐿
= 2𝐿

−1
3 𝐾

1
3 

𝑃𝑀𝑔𝑙 لدلجا:  =
4

3
𝐿

−1

3 𝐾
1

  مجه:   3

𝐸𝐿 =

4
3

𝐿
−1
3 𝐾

1
3

2𝐿
−1
3 𝐾

1
3

=
2

3
 

   2حل التمرين 

  ا)جة تتانر الدالة:1

𝑋∗ = 𝐴(𝑡𝐿𝑡𝐾) =  𝑡2 × 𝐴𝐾𝐿 
  مجه الدالة متتان ة مض الد)جة الاانية،  مجه فعن الة الحت  متوالدة 

  الإنتاجية الحدتة لةل مض عجبر ال مل  عجبر )أع المال:2

𝐴 =
1

3
⇒ 𝑋 =

1

3
𝐾𝐿 

- 𝑃𝑀𝑔𝐿 =
𝜕𝑋

𝜕𝐿
=  

1

3
𝐾 
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- 𝑃𝑀𝑔𝐾 =
𝜕𝑋

𝜕𝐾
=  

1

3
𝐿 

  التوازن با تخداه الرر يض:3

 لدلجا ار ت التوازن: 

 

𝑇𝑀𝑆𝑇 =
𝑃𝐿

𝑃𝐾
 ⇔

𝐾

𝐿
=

10

50
⇒ 𝐾 =

1

5
𝐿 … … . (1) 

200 = 10𝐿 + 50𝐾 … . . (2) 
 ت نتد:2ت فت ت1.ت ويل ت

200 = 10𝐿 + 50 (
1

5
𝐿) ⇒ 200 = 20𝐿  ⇒ 𝐿 = 10 , 𝐾 = 2 

  مجه دمية الإنتاج المالى: 

𝑋 =
1

3
(2)(10) =  

20

3
 

 :K مر نة الإنتاج لا 4

𝐸K =
PMgk

PMK
     /  PMK =

X

K
=  

1

3
L  

𝐸K مجه:  =
1

3
L 

1

3
L 

= 1  

 ت .ج ية م يجة فعن حت  الإنتاج لويد .جفر الج ية  Kالتف ير: عجد زيااة عجبر )أع المال ت

   2 حل التمرين

 X=10K+5L+6KL لدلجا:   

 كمية الإنتاج المالى:  2

 𝑋 = 10(100) + 5(60) + 6(100)(60) = 37300 
 الم دل الحدي لححلال: عيا)ة 2

𝑇𝑀𝑆𝑇 =
𝑃𝐿

𝑃𝐾
 

𝐶𝑇 = 𝐿𝑃𝐿 + 𝐾𝑃𝐾 

  /  𝑇𝑀𝑆𝑇 =

1
3 𝐾

1
3

𝐿
=  

𝐾

𝐿
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𝑇𝑀𝑆𝑇 =
𝑃𝑚𝑔𝐿

𝑃𝑚𝑔𝐾
=  

5+6𝐾

10+6𝐿
  

 :X  yإتتاا الةميات مض   3

 با تخداه ار ت التوازن:   

𝑇𝑀𝑆𝑇 =
𝑃𝐿

𝑃𝐾
⇒

5 + 6𝐾

10 + 6𝐿
=

𝑃𝐿

𝑃𝐾
⇒

5 + 6(100)

10 + 6(60)
=

𝑃𝐿

𝑃𝐾
 

⇒
605

370
=

𝑃𝐿

𝑃𝐾
 ⇒ 𝑃𝐿 =

121𝑃𝐾

74
… … . . (1) 

𝐶𝑇 لدلجا:  = 𝐿𝑃𝐿 + 𝐾𝑃𝐾  ⇒ 600 = 60𝑃𝐿 + 100𝑃𝐾 … … . (2)       

 ت نتد: 2ت فت ت1.ت ويل ت

600 = 60 (
121𝑃𝐾

74
) + 100𝑃𝐾 ⇒ 600 = 98𝑃𝐾 + 100𝑃𝐾 ⇒ 𝑃𝐾 = 3    

⇒𝑃𝐿 =
121(3)

74
= 4.9 

       
 

 



   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 الفصل الثاني:
 نظرية التكاليف
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 الفصل الثاني: نظرية التكاليف

   

 أولا: مقدمة حول التكاليف

يتوقف حجم الإنتاج الذي تريد طرحه مؤسسة ما في السوق على تكاالف  عواماا الإنتااج الخسات دمة    

 بالإضافة طبعا إلى سعر الخنتوج الذي تريد طرحه في السوق. في عخلفة الإنتاج، 

إن الخساا  التوساعي  ااو الخناناى الااذي نخار مات نزااال التاوا ن التااي تازان للخناتأ نع اام إنتااج ن  ن نااى  

نتاااج  التكلفااة نخ اات كلفااة،  ماات  نااا تقاار  عاقااة لاا ت الإلفااة، ح ااغ تته اار  ااذ  النزااال لته اار التكلفااة التك

 اشتزاقها  ياضفا كخا يلي:

𝐶𝑇ح غ:     = ʄ(𝑋)  

 CT: التكلفة الكلفة

 X: مستوى الإنتاج

 ي التكلفة التي لا ترتبط بخستوى الإنتاج،  تسد  مات طارا الخناتأ مهخاا كاان  التكلفة الثابتة: .1

 .مستوى الإنتاج )التأم نات، الإنجا ، التجه زات...(

نفتااارن نن مؤسساااة لإنتااااج ماااا ت ال خااااطم تساااتأسر ،لاااة ت اااه ا لخااادت سااانة، ف تعااا ت عل هاااا  فااا   مثثثث :

  ر عت حجم الإنتاج في كا شهر.  ينا  شهريا لته فة تكلفة عزد الإنجا ، بهض الن 0222

، ح اااغ تزياااد التكاااالف   اااي التكلفاااة التاااي تته ااار مااا  ته ااار مساااتوى الإنتااااج التكلفثثثة اليتة:ثثثر :  .0

 .)تكلفة الخوا  الأ لفة، الأسو ...( الخته رت لزيا ت حجم الإنتاج  تن فض بان فاضه

تساات دم مؤسسااة )لففااا( لإنتاااج الالويااات  الععاا ر كخفااة مع نااة ماات مااوا  التهلفاا ،  ااذ  الكخفااة  مثثث :

 تته ر لته ر حجم الإنتاج، فتز ا  لزيا ته  تن فض بان فاضه. 
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 ثانيا: دالة التكاليف في اليدى القص:ر ودالة التكاليف في اليدى الطويل

ة الإنتااج،  لخواسهاة  اذ  الخ ا لة يت اذ الخن خاون إن ني م ر ع إنتااسي يواساه م ا لة ااتفاا  طريزا   

عد ا مت الزرا ات منها ما يتعلن بخ اكا الإنتاج ال ومفة،  منهاا ماا يتعلان بالتوقعاات الخساتزقلفة،  يزالاا 

 ذلك قرا ات قع رت الأسا،  قرا ات طويلة الأسا.

 .دالة التكلفة في اليدى القص:ر:1

 في الخدى الزع ر تنزسم التكالف  إلى تكالف  ثالتة  تكالف  مته رت:   

𝐶𝑇 يخ ت كتابة العفهة الرياضفة للتكلفة الكلفة كالتالي:   = 𝐶𝑉𝑇 + 𝐶𝐹𝑇 :ح غ 

CT( التكلفة الكلفة :Cout Total) 

CVT الكلفة  : التكلفة الخته رت(Cout variable total) 

CFT الكلفة : التكلفة الثالتة(Cout fixe total) 

  يخ ت تخث ا التكالف  الثاث السابزة في القفان التالي:   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 التكاليف 

 الإنتاج

CVT 
CFT 

CFT 
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 أصناف التكاليف والع قة ب:نها:.1.1

إلا ننااه لا تعتقاار منانفااات التكااالف  الكلفااة السااابزة مهخااة ساادا فااي تال ااا التكااالف  فااي الخاادى الزعاا ر، 

  بعة نصناا لتكالف  الإنتاج:ن نخ ت تجا ا منانفات تكلفة الوحدت الخنتجة،  يخ ت التخ  ز ل ت

عبا ت عت نع ب الوحادت الواحادت الخنتجاة  :CFM( Cout fixe moyen)اليتوسطةالثابتة  .التكلفةأ

𝐶𝐹𝑀مت التكلفة الثالتة الكلفة،  يعقر عنها لا:  =
𝐶𝐹𝑇

𝑋
 ح غ: 

 

 

 

عبااا ت عاات نعاا ب الوحاادت  :CVM( Cout variable moyen)اليتوسثثطة اليتة:ثثر   .التكلفثثةب

𝐶𝑉𝑀الواحدت الخنتجة مت التكلفة الخته رت الكلفة،  يعقر عنها لا:  =
𝐶𝑉𝑇

𝑋
 ح غ:  

 

 

     

عبااا ت عاات نعاا ب الوحاادت الواحاادت  :CTM( Cout total moyen)اليتوسثثطة الكليثثة  .التكلفثثةج

𝐶𝑇𝑀الخنتجة مت التكالف  الكلفة  يعقر عنها لا:  =
𝐶𝑇

𝑋
 ح غ:  

 

 

 

المتوسطة الثابتة التكلفة:  CFM 

 CFT: التكلفة الثابتة الكلية

 X: مستوى الإنتاج

المتوسطة المتغيرة: التكلفة  CVM 

الكلية المتغيرة: التكلفة  CVT 

  X: مستوى الإنتاج

 

المتوسطة الكلية : التكلفة CTM 

الكلية: التكلفة  CT 

 X: مستوى الإنتاج
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 اي التكلفاة الإضاا فة الناتجاة عات إنتااج  حادت إضاا فة،  :Cm( Cout marginal.التكلفة الحدية )د

ن   ي مزدا  الته ر في التكلفة الكلفة الناتأ عت الته ر في حجام الإنتااج لوحادت  احادت )بالتاالي فالتكلفاة 

𝐶𝑚الكلفااة الادنااة  ااي نفسااها التكلفااة الخته اارت الادنااة(  يعقاار عنهااا لااا:  =
∆𝐶𝑇

∆𝑋
=

∆𝐶𝑉𝑇

∆𝑋
 فااي الاالااة  

 الخستخرت: 

𝐶𝑚 =
𝜕𝐶𝑇

𝜕𝑋
=

𝜕𝐶𝑉𝑇

𝜕𝑋
 

 

  يخ ت تخث ا نصناا التكالف  السابزة  فخا يلي:

 

 

 

 

 

 

 

 م حظات:

نهايتهاااا العاااهرى عناااد مساااتوى إنتااااج نقاااا مااات الخساااتوى الاااذي تقلااال عناااد   Cm. تقلااال التكلفاااة الادناااة 1

 نهايتهخا العهرى؛ CVM التكلفة الخته رت الختوس ة  CTMالتكلفة الكلفة الختوس ة 

. تت ااذ التكلفااة الختوساا ة الثالتااة شاا ا الز اا  الزاقااد لأنهااا تتناااقج لزيااا ت حجاام الإنتاااج،  يفساار ذلااك 0

 التكالف  الثالتة؛لتناقج نع ب الوحدت مت 

 
CM CTM 

CVM 

CFM 

 التكاليف

 الإنتاج
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 الخته اااارت الختوساااا ة  CTMمنانااااى التكلفااااة الكلفااااة الختوساااا ة  Cm. نز اااا  منانااااى التكلفااااة الادنااااة 3

CVM عند القفخة العهرى لهخا؛ 

 ؛Cm=CTMفي ن نى نز ة لها، ن  عندما:  CTM. ن ون الإنتاج نع خي إذا كانت 4

 .Uش ا حرا  CTM, CVM, Cm. نأاذ كا مت منانى 5

 :1مثال

كانااات لااادنك الخع فاااات التالفاااة  التاااي تخثاااا كخفاااة الإنتااااج الخنتجاااة  التكلفاااة الثالتاااة الكلفاااة  الخته ااارت  إذا

   CT, CFM,CVM, Cmالكلفة، احسب كا مت: 

Cm CVT CVM CFM CT CVT CFT X 

- 90 30 60 90 30 60 1 

10 50 20 30 100 40 60 2 

5 35 15 20 105 45 60 3 

10 28.75 13.75 15 115 55 60 4 

20 27 15 12 135 75 60 5 

45 30 20 10 180 120 60 6 

 

 

 

 

 

CT= CFT+CVT= 60+30+90 

CFM= 
𝐶𝐹𝑇

𝑋
=

60

1
= 60,

60

2
= 30 … .. 

CVM= 
𝐶𝑉𝑇

𝑋
=  

30

1
,

40

2
……. 

Cm= ∆𝐶𝑇

∆𝑋
=  

100−90

2−1
= 𝐶𝑉𝑇∆ ا    10

∆𝑋
=  

40−30

2−1
= 10 
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 :2مثال 

𝐶𝑇𝑀 كخا يلي:لتكت لدنك  الة التكلفة الختوس ة لخؤسسة ما  = 90 − 2𝑋 + 2𝑋2 

 ن سد  الة التكلفة الكلفة  الادنة. -

 (CTM, Cmن سد نز ة تزاط  الخنان  ت ) -

 الحل: 

CTM=𝐶𝑇

𝑋
 ⇒ 𝐶𝑇 = 𝐶𝑇𝑀 × 𝑋 ⇒ 𝐶𝑇 = (90 − 2𝑋 + 2𝑋2)𝑋 = 90𝑋 − 2𝑋2 +

2𝑋3 
Cm= 𝜕𝐶𝑇

𝜕𝑋
= 90 − 4𝑋 + 6𝑋2               

 نز ة تزاط  الخنان  ت:

Cm= CTM ⇒ 90 − 4𝑋 + 6𝑋2 = 90 − 2𝑋 + 2𝑋2  ⇒ 4𝑋2 − 2𝑋 = 0 

                                 𝑋(4𝑋 − 2) = 0 ⇒ 𝑋 = 4𝑋 ن  0 − 2 = 0 ⇒ 𝑋 =
1

2
 

 

 .دالة التكاليف في اليدى الطويل:2

الخاادى ال ويااا  ااو الخاادى الااذي يتساا   فااه الوقاات  لته  اار حجاام عناصاار الإنتاااج الثالتااة )بالزيااا ت إذا    

كااان الهاادا  يااا ت الإنتاااج، ن  بالنزعااان إذا كااان الهاادا  ااو ت  اافض الإنتاااج(، ح ااغ ننااه  فااي الفتاارت 

 ح كا التكالف  مته رت. ال ويلة تعبح كا تكالف  الإنتاج مته رت  بالتالي تنعدم التكالف  الثالتة  تعب

نخثااا منانااى التكااالف  فااي الخاادى ال ويااا  اااا لخنانفااات . التكلفثثة الكليثثة فثثي اليثثدى الطويثثل: 1.2

التكاااالف  فاااي الخااادى الزعااا ر، با اااغ تخثاااا كاااا نز اااة علفاااه نز اااة مثلاااى،  يخ ااات توضااافاه فاااي القفاااان 

 التالي:
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(  1CTفإنه ن تا  الخ ر ع الأ ل لأنه نازن لاه الكخفاة باأ نى تكلفاة ) 1Xإذا ن ا  الخنتأ إنتاج الكخفة    

فإناااه ن تااا  الخ ااار ع الثاااني لأنااه نازااان لااه الكخفاااة  2X،  إذا ن ا  إنتاااج الكخفااة 1A يعخااا عنااد النز اااة 

فإناااه ن تاااا  الخ ااار ع الثالاااغ  X 3،  إذا ن ا  إنتااااج الكخفاااة 2A(  يعخاااا عناااد النز اااة 2CTباااأ نى تكلفاااة )

A1A ,2 ,،  علفاه فاإن النزاال 3A(  يعخاا عناد النز اة 3CTالذي نازن له الكخفاة باأ نى تكلفاة مخ ناة )

3 A ي تزاا  علااى منانفااات التكلفااة الكلفااة فااي الخاادى الزعاا ر  تزاا  ننفااا علااى منانااى التكلفااة الكلفااة فاا

 الخدى ال ويا.

 :  LCTM.التكلفة اليتوسطة في اليدى الطويل 2.2

يواسااه الخنااتأ عااد  كق اار ماات نحجااام الخ اار ع، با ااغ ن تااا  الاجاام الخناسااب حسااب مسااتوى ال لااب    

 ااااو  اااااا لخنانفااااات التكااااالف   LCTMالختوقاااا ، إن منانااااى التكلفااااة الختوساااا ة فااااي الخاااادى ال ويااااا 

)با ااغ نخثااا كااا منانااى منهااا حجاام معاا ت يتناسااب يتناسااب ماا   CTMالختوساا ة فااي الخاادى الزعاا ر 

نز اة مثلاى )ن ناى تكلفة(بالنسابة لخساتوى الإنتااج    LCTMمستوى إنتااج معا ت(،  تخثاا كاا نز اة مات 

 الخناسب.

CT1 
CT2 CT3 

X1 X2 X3 

A1 

 

A3 

A2 

 X 
X 

CT LCT 
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  بذلك نخ ت تعو  نفن ت  فط الإنتاج عقر القفان التالي:   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

نم نها إقامة الخ ر ع باالاجم الاذي نعاو   الخناناى  1Xإذا توقعت الخؤسسة إنتاج مستوى إنتاج قد    -

1CTM  با اغ تعخااا عناد النز ااةA   2،  إذا توقعات مسااتوى إنتاااج قادX  نم نهااا إقاماة الخ اار ع بااالاجم

 .....    ذا. Bبا غ تعخا عند النز ة  2CTMالذي نعو   الخنانى 

 برساام الخخاااخ لخ تلااف النهانااات العااهرى لخنانفااات التكلفااة الختوساا ة فااي الأسااا الزعاا ر ناعااا    

 على منانى التكلفة الختوس ة في الخدى ال ويا.

 ات:م حظ

 ؛CTMتخثا نز ة مخاخ م   LCTM.كا نز ة على منانى 1

(  اساا  إلااى قااانون تناااقج الهلااة الااذي لا نخ اات ت قفزااه U) CTM. إن ال اا ا الااذي تأاااذ  منانفااات 0

إلا في حالة ته ر عاماا إنتااج  ح اد  ثباات بااقي العواماا )فاي الخادى الزعا ر(، نماا فاي الخادى ال وياا 

باقتعاااا نات  لا اقتعاااا نات الاجااام  LCTMفلفسااات  ناااات ماااداات ثالتاااة ، إذا يتااااد  شااا ا مناناااى 

 

CTM1 
CTM2 

CTM3 

CTM4 

CTM5 
LCTM 

 التكاليف

 𝑿𝟏 𝑿𝟐 𝑿𝟑 𝑿𝟒 𝑿𝟓 الإنتاج

A 

B C 
D 

E 
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ة مااات التكااالف  نتفجاااة لزيااا ت الإنتاااج ب خفاااات كق اارت(  تاااادث )ان فااان نعاا ب الوحااادت الواحاادت الخنتجاا

اقتعااا نات الاجاام فااي الخاادى ال ويااا نتفجااة لعاادت عوامااا منهااا: )ت عااج ال ااد العاملااة، تكلفااة الخااوا  

تكااون نقااا كلخااا  ا ت الكخفااة...( لكاات بعااد حجاام معاا ت ماات الإنتاااج تااادث لا اقتعااا نات الاجاام  فعااو  

 الخنانى  يرتف  مت سديد.

 . التكلفة الحدية في اليدى الطويل: 3.2

 LCTالته اار فااي التكلفااة الكلفااة فااي الخاادى ال ويااا  LCmتقاافا التكلفااة الادنااة فااي الخاادى ال ويااا    

 فعاااا إلاااى  Uلاااد    شااا ا حااارا  LCmالنااااتأ عااات الته ااار فاااي الإنتااااج لوحااادت  احااادت،  يأااااذ مناناااى 

 LCmعاهرى، كخاا نن الجازل العااعد مات إلاى نهايتاه ال LCTMنهايته العهرى ققا نن نعاا مناناى 

 في ن نى نز ة له،  بالتالي ن ون ش له كخا يلي: LCTMنز   منانى 

 

 

 

 

 

 

 

 

 التكلفة في اليدى الطويل:اشتقاق دالة .3

,X=ʄ(𝐿 الة الإنتاج  -لاشتزاق  الة التكالف  نجب توفر ثاث ننواع مت الخعلومات:  𝐾)             

,CT= ʄ(𝐿ق د الخ زانفة لدلالة عناصر الإنتاج  - 𝐾) 

 
 التكاليف

 الإنتاج

LCM 

LCTM 

ن ون الإنتاج نمثا عندما تكون 
LCTM   في ن نى نز ة ن  عندما

  LCMم   LCTMتتسا ى 
(LCm=LCTM) 
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 K=ʄ(𝐿)التي تع ي ن نى تكلفة  (L,K)منانى الخسا  التوسعي الذي يربط ل ت الثناقفات  -

𝑋إذا كانت  الة الإنتاج لخؤسسة ما كالتالي:  :3مثال =
1

3
 𝐿

1

2𝐾
1

 CT=3L+5K كان ق د الخ زانفة:  2

 ن سد  الة التكلفة الكلفة  الختوس ة  الادنة.      -

 .إنجا  معا لة الخسا  التوسعي : 1 الحل:

𝐿 =
1

3
𝑙

1

2𝑘
1

2 − ʎ(3𝑙 + 5𝑘 − 𝐶𝑇)  
𝜕𝐿

𝜕𝑙
=  

1

6
𝑙−

1

2𝑘
1

2 − 3ʎ = 0     
𝜕𝐿

𝜕𝑙
= 1

6
𝑙

1

2𝑘
−1

2 −  5ʎ = 0  

 بالتعويض في  الة الإنتاج:

X=
1

3
𝑙

1

2(
3

5
𝑙)

1

2 =  
1

3
𝑙

1

2
3

5

1

2 𝑙
1

2 =  
1

3
 𝑙 √

3

5
  ⇒ 𝑙 =

𝑋

1

3
√

3

5

 ⇒ 𝑙 =
3𝑋

√
3

5

 

                    𝑘 =
3

5
𝑙 =

3

5
×

3𝑋

√
3

5

=  
9𝑋

5√
3

5

            ∶ kبالتعويض في               

𝐶𝑇فااي ق ااد الخ زانفااة:   L  kلتعااويض  = 3𝑙 + 5𝑘 = (3 ×
3𝑋

√
3

5

) + (5 ×
9𝑋

5√
3

5

) =  
9𝑋

√
3

5

+

9𝑋

√
3

5

=  
18𝑋

√
3

5

 

CTM= 𝐶التكلفة الختوس ة: 

𝑋
=  

18

√
3

5

Cm=𝜕𝐶𝑇، التكلفة الادنة:    

𝑄
=  

18

√
3

5

 

 م حظة:

 (Xلدلالة حجم الإنتاج  Lنست رج  Lلاست راج  الة التكلفة في الخدى الزع ر ) الة بخته ر  احد     

 

 

     
1

2
 ⇔  

𝑘

𝑙
=  

3

5
⇔ 𝑘 =

3

5
𝑙  

 

   ي معا لة الخسا 
 التوسعي
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  ي   سة استجابة التكالف  الكلفة للته ر النسقي في حجم الإنتاج،  تسا ي: التكاليف:. مرونة 4

      𝜕𝐶𝑇

𝐶𝑇
/

𝜕𝑋

𝑋
 =

𝜕𝐶𝑇

𝜕𝑋
×

𝑋

𝐶𝑇
=

𝜕𝐶𝑇

𝜕𝑋
/

𝐶𝑇

𝑋
=

𝐶𝑚

𝐶𝑇𝑀
E =              

  منه فإن مر نة التكلفة  ي عاقة تربط ل ت التكلفة الادنة  التكلفة الختوس ة.

 العامة ليرونة التكلفة:الحالات 

𝐸. إذا كاناات 1 < تكااون التكلفااة الادنااة نصااهر مااات التكلفااة الختوساا ة،  يااادث  ااذا عناادما ن اااون  1

 الإنتاج ااضعا لتزايد الهلة، ني تازن  يا ت نسقفة في الإنتاج لتكلفة نسقفة نقا.

𝐸. إذا كانااات 0 = تكاااون التكلفاااة الادناااة مساااا ية للتكلفاااة الختوسااا ة،  ياااادث ذلاااك عنااادما ن فااا   1

 الإنتاج لثبات الهلة، ني تازن  يا ت نسقفة في الإنتاج لنفا الزيا ت النسقفة في التكالف .

𝐸. إذا كانااات 3 > تكاااون التكلفاااة الادناااة نكقااار مااات التكلفاااة الختوسااا ة،  ياااادث  اااذا عنااادما ن اااون  1

 ج الهلة، ني تازن  يا ت نسقفة في الإنتاج لتكلفة نسقفة نكقر.الإنتاج ااضعا لتناق

𝐶𝑇إذا كانت  الة التكلفة الكلفة كخا يلي:  :4مثال = 66 + 10𝑋 −
1

30
 𝑋2 + 5𝑋3  

 X=45احسب مر نة التكلفة عندما  -

𝐶𝑚45 الحثثل: = 10 −
1

15
(45) + 15(45)2 =⇒ 𝐶𝑚 =

𝜕𝐶𝑇

𝜕𝑋
= 10 −

1

15
𝑋 + 15𝑋2

  30382                          
𝐶𝑇𝑀 =

𝐶𝑇

𝑋
=

66

𝑋
+ 10 −

1

30
𝑋 + 5𝑋2 ⇒  𝐶𝑇𝑀45 =

66

45
+ 10 −

1

30
(45) +

5(45)2 =  10134.96                                     

           ⇒ 𝐸 =
𝐶𝑚

𝐶𝑇𝑀
=  

30382

10134.96
= 3 

 . تعظيم الربح:5

𝜋الربح عبا ت عت الفرق ل ت الإيرا ات  التكالف  ني:  = 𝑋𝑃𝑋 − 𝐶𝑇  :ح غ 

RT=X𝑃𝑋  ،الإيرا ات الكلفة :𝐶𝑇 = ʄ(𝑋)   التكالف  الكلفة : 
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�� ⇔الربح نع خي 

𝜕𝑋
= 0 ⇒

𝜕ʄ(𝑋𝑃𝑋)

𝜕𝑋
−

𝜕ʄ(𝑋)

𝜕
= 0 ⇒ 𝑃𝑋 = 𝐶𝑚          

إذا شرل التوا ن الأ ل تسا ي التكلفة الادنة م  سعر الخنتوج، نما ال رل الثاني فهو نن تكون الخ تزة 

2𝜋��الثانفة سالبة ني: 

𝜕2𝑋
< 0 ⇒

−𝜕2ʄ(𝑋)

𝜕2𝑋
< 0 ⇒

𝜕2ʄ(𝑋)

𝜕2𝑋
> 0 ⇒  

𝜕𝐶𝑚

𝜕𝑋
> 0     

   ذا نعني نن التكلفة الادنة الخزاللة لاجم الإنتاج الذي نع م الربح نجب نن تكون متزايدت.

𝐶𝑇إذا كانت  الة التكلفة الكلفة لخؤسسة ما كالتالي:  مثال: = 150𝑋 − 3𝑋2 +
1

40
𝑋3  إذا كان 

 ، ن سد الربح الأع م.152سعر الخنتوج  و 

𝜋الاا:  الة الربح:  = (𝑋𝑃𝑋) − 𝐶𝑇 = 150𝑋 − 150𝑋 + 3𝑋2 −
1

40
𝑋3 = 3𝑄2 −

1

40
𝑋3  

2X3  ال رل الأ ل:

40
6x+-, Cm= 150 XCm=P 

𝐶𝑚 = 𝑝𝑥 ⇔  150 − 6𝑋+ 3

40
𝑋2 = 150  ⇒ 𝑋 (-6+ 3

40
𝑋)=0 ⇒𝑋 = 𝑋 ن  0 = 80     

𝐶𝑚��ال رل الثاني: 

𝜕𝑋
> 0 ⇒ −6 +

3

20
𝑋 > 0 ⇒

3

20
𝑋 > 0 ⇒ 𝑋 > 40  

<X=80 منه:   ماززة  40

𝜋بالتعويض في  الة الربح:  = 3(80)2 −
1

40
(80)3 = 6400  
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 أسئلة خاصة بالفصل الثاني:

 لخاذا ت تلف التكالف  في الخدى ال ويا عنها في الخدى الزع ر؟. 1

 مت نسا اشتزاق  الة التكلفة نجب توفر ثاث ننواع مت الخعلومات، ما  ي؟ . 0

إن مر نة التكالف   ي عاقة تربط ل ت التكلفة الادنة  التكلفة الختوس ة، اذكر الاالات العامة  .3

 لخر نة التكلفة.

 الأجوبة:

.ت تلف التكالف  في الخدى ال ويا عنها في الخدى ال ويا؛ لأنه في الخدى الزع ر  نات تكالف  1

مته رت، نما في الخدى الزع ر فتعبح كا ثالتة  نارى مته رت ح غ توسد عواما إنتاج ثالتة  نارى 

 عواما الإنتاج مته رت  بالتالي تعبح كا التكالف  مته رت.

 . مت نسا اشتزاق  الة التكلفة نجب توفر ثاث معلومات:0

𝑋 الة الإنتاج مت ال  ا:  - = 𝑓(𝐿, 𝐾)؛ 

 ق د الخ زانفة؛  -

𝐾 :معا لة الخسا  التوسعي مت ال  ا - = 𝑓(𝐿). 

 :(Eالاالات العامة لخر نة التكلفة ). 3

𝐸إذا كاناات   - < تكااون التكلفااة الادنااة نصااهر ماات التكلفااة الختوساا ة، ني تازاان  يااا ت نسااقفة فااي  1

 الإنتاج لتكلفة نسقفة نقا.

𝐸إذا كاناااات   - = ني تازاااان  يااااا ت نسااااقفة فااااي  ،تكااااون التكلفااااة الادنااااة مسااااا ية للتكلفااااة الختوساااا ة 1

 الإنتاج لنفا الزيا ت النسقفة في التكالف .

𝐸إذا كانااات   - > ، ني تازااان  ياااا ت نساااقفة فاااي لادناااة نكقااار مااات التكلفاااة الختوسااا ةتكاااون التكلفاااة ا 1

 الإنتاج لتكلفة نسقفة نكقر.
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محلولةتيارين   

:1تيرين   

𝟏𝟎كالتالي: ،  تق ت نن  الة تكلفتها الختوس ةXتنتأ مؤسسة السلعة    

𝐗
+2X 𝟏

𝟒𝟎
3X+-CTM=130 

، الثالتة CVT ت الكلفةر ، الخته CFT، الثالتة الكلفةCTلكلفة عقر عت   ال التكلفة التالفة: ا.1

 .CM، الادنةCVMالخته رت الختوس ة  ، CFMالختوس ة  

 . X=2.احسب مر نة التكلفة عندما 0

 : 2تيرين 

 ج كأقسال ا تات الخقنى  الآلات  التأم ت،  ننها 122،  تق ت ننها ننفزت Xتنتأ مؤسسة السلعة    

 ج لكا  حدت منتجة مت تكلفة شرال الخوا  الأ لفة، نما تكلفة الأسو   فخ ت صفا تها  فن 12تتاخا 

 23X-3Xالخعا لة:       

، الختوس ة الكلفة CTلفة ، الكCVT ، الخته رت الكلفةCFTعقر عت   ال التكلفة التالفة: الثالتة الكلفة

CTMالادنة ،CM 

 : 3تيرين  

 إذا كانت لدنك  الة التكلفة الكلفة في الخدى الزع ر كخا يلي:

 2+K X2k)-+(102X¼  -3XCT = 2 

. ن سد  الة التكلفة الكلفة في الخدى الزع ر، ثم استنتأ  الة التكلفة الختوس ة  الادنة )إذا كان 1

K=20) 

 التكلفة الكلفة في الخدى ال ويا.. ن سد  الة 0
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 :4تيرين 

  2X+1/10X-CTM=30 2إذا كانت  الة التكلفة الختوس ة لخؤسسة ما على ال  ا التالي:       

 CVM الخته رت الختوس ة  Cm الادنة  CVT الخته رت الكلفة   CTن سد  الة التكلفة الكلفة  .1

 CFM الثالتة الختوس ة 

 .Cm   CTMن سد نز ة تزاط   .0

 الحلول:

 : 1حل التيرين 

 .تحديد أصناف التكاليف:1

𝐶𝑇 = 𝐶𝑇𝑀. 𝑋 = 130𝑋 − 3𝑋2 +
1

40
𝑋3 + 10 

𝐶𝐹𝑇 = 10 

𝐶𝑉𝑇 = 𝐶𝑇 − 𝐶𝐹𝑇 = 130𝑋 − 3𝑋2 +
1

40
𝑋3 

𝐶𝐹𝑀 =
𝐶𝐹𝑇

𝑋
=

10

𝑋
 

𝐶𝑉𝑀 =
𝐶𝑉𝑇

𝑋
= 130 − 3𝑋 +

1

40
𝑋2 

𝐶𝑚 =
𝜕𝐶𝑇

𝜕𝑋
= 130 − 6𝑋 +

3

40
𝑋2 

 .مر نة التكلفة:0

𝐸 =
𝐶𝑚

𝐶𝑇𝑀
 

𝐶𝑚2 = 130 − 6(2) +
3

40
(2)2 = 118.3 

𝐶𝑇𝑀2 = 130 − 3(2) +
1

40
(2)2 +

10

2
= 129.1 
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⇒ 𝐸 =
118.3

129.1
 

 

 : 2حل التيرين 

 نقسال ا تات الخباني  الآلات  التأم ت تخثا التكلفة الثالتة،  منه: -

𝐶𝐹𝑇 = 100 
(،  تكلفة الأسو  نعقر عنها 10X ينا  لكا  حدت ني ) 12تكلفة شرال الخوا  الأ لفة تسا ي  -

𝑋3لا:  − 3𝑋2  

  منه فإن التكلفة الخته رت  ي مجخوع تكلفة الخوا  الأ لفة  تكلفة الأسو ،  بالتالي نعقر عنها لا: 

𝐶𝑉𝑇 = 𝑋3 − 3𝑋2 + 10𝑋 
𝐶𝑇 = 𝐶𝑉𝑇 + 𝐶𝐹𝑇 = 𝑋3 − 3𝑋2 + 10𝑋 + 100 

𝐶𝑇𝑀 =
𝐶𝑇

𝑋
= 𝑋2 − 3𝑋 + 10 +

100

𝑋
 

𝐶𝑚 =
𝜕𝐶𝑇

𝜕𝑋
= 3𝑋2 − 6𝑋 + 10 

 : 3حل التيرين 

CT= 2𝑋3 −
1

4
𝑋2 + (10 − 2𝐾)𝑋 + 𝐾2 

 : K=10إذا كانت .دالة التكلفة الكلية: 1

00 1+10X-2X1

4
 -32XCT=  

100

𝑋
+10-X1

2
-26X 

 
⇒ 𝐶𝑇𝑀 =)/X10X+100-21/4 X -3(2X𝐶𝑇

𝑋
=CTM= 

 .دالة التكلفة الكلية والمتوسطة في المدى الطويل:2
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نعلم أن دالة التكلفة المتوسطة في المدى الطويل هي غلاف لدوال التكلفة المتوسطة في المدى القصير، وكذلك 

الحال بالنسبة لدالة التكلفة الكلية، حيث يختار المنتج الحجم الذي يعطي أدنى تكلفة، وتصل التكلفة إلى أدنى 

 أي:   Kما يمكن عندما تنعدم المشتقة بالنسبة لـ 

∂𝐶𝑇

∂K
= 0 ⇔ −2𝑋 + 2K = 0 ⇒ K =

2X

2
= X 

 في دالة التكلفة الكلية فنحصل على دالة التكلفة في المدى الطويل: Kنعوض 

LCT= CT= 2𝑋3 −
1

4
𝑋2 + (10 − 2𝑋)𝑋 + 𝑋2 

LCT=  2𝑋3 −
1

4
𝑋2 + 10𝑋 − 2𝑋2 + 𝑋2= 2𝑋3 −

5

4
𝑋2 + 10𝑋 

LCTM= 𝐿𝐶𝑇

𝑋
=  2𝑋2 −

5

4
𝑋 + 10   

 

 : 4حل التيرين 

 حساب الدوال:

CTM= 30- 2X + 𝟏

𝟏𝟎
𝑿𝟐 

 CTM=𝑪𝑻 لدينا:                                                          * التكلفة الكلية:      

𝑿
 

× 𝑋
   
⇒ 𝐶𝑇 = 30𝑋 − 2𝑋2 +

1

10
𝑋3CT= CTM     ⇒  

CFT= 0 ⇒CVT= CT             * التكلفة اليتة:ر  الكلية:                                    

                        
 

⇒ 𝐶𝑉𝑇 = 30𝑋 − 2𝑋2 +
1

10
𝑋3  

CM= 𝝏𝑪𝑻

𝝏𝑿   
⇒ 𝐶𝑀 = 30 − 4𝑋 +

3

10
𝑋2                          :التكلفة الحدية *CVM= 

𝑪𝑽𝑻

𝑿
=  

𝐶𝑇

𝑋
= 𝐶𝑇𝑀                                :التكلفة اليتة:ر  اليتوسطة *

CVM=CTM= 30 − 2X +
1

10
X2 
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                                            CFM=0     ⇒CFT= 0* التكلفة الثابتة اليتوسطة                                         

  CM=CTMتكون في نز ة التزاط  : CTMمع  CMنقطة تقاطع .2

C𝑇M = 30 − 2X +
1

10
X2    , 𝐶𝑀 = 30 − 4𝑋 +

1

10
𝑋2 

(𝐶𝑀 = 𝐶𝑇𝑀)⇒ (30 − 4𝑋 +
3

10
𝑋2 =  30 −  2X +

1

10
𝑋2) 

 بجعلها معا لة صفرية نجد:

2

10
𝑋2 − 2𝑋 = 0         ⇒ (

1

5
𝑋 − 2) 𝑋 = 0 

⇒ {

   X = 0
V  

1

5
𝑋 − 2 = 0

 

⇒
1

5
𝑋 − 2 = 0             ⇒ 𝑋 = 10 



   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

الثالث:الفصل   
توازن المؤسسة ونظرية السعر ضمن 
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 توازن المؤسسة ونظرية السعر ضمن نظم وآلية السوق : الفصل الثالث

 أولا: أساسيات حول السوق والتوازن 

 السوق:وأنواع .السوق وتوازن 1

السوق هوو الكاو ا الويل قي فوه الوا النو الوا رالك و  راو ور عاو ووا ليو  ا  و    تعريف السوق:. 1.1

 1مع بلضهم النلض لإ ك م صففة ملينة )بلع رش اء سيلة ملينة لند سل  ملين( 

و ري حفووول ال وووواسا  وووه سووووق السووويع هوووو ال سووو رل بوووين  وووول اللووو   رال يووو   تووووازن السووووق:. 1.1

ريحود   وواسا رالخدم ت لند  س رل الككلة الكل رضة مع الككلة الك يوبة من  فو  السويلة ور الخدموةو 

السووووق بل  لووو  لنووود  ف وووة ال فووو ء منحنووو  اللووو   موووع منحنووو  ال يووو و ربووو   اء الإسوووف   اللكوووو ل ليووو  

 الكحورين ق م  حدقد ككلة رسل  ال واسا.

ال يوو  عاوووا السوووق  ووه   لووة لوودم  ووواساو ريحوود   لوو   ووه لووم   سوو رل  ووول اللوو   مووع  ووول  وموو  ا ا

   ل ين:

 لندم  عاوا ال ي  وكب  من الل  ؛   ا  ل  سيؤ ل ال  ر ع السل . -

 فلض السل .  من ال ي ؛   ا  ل  سيؤ ل ال   خلندم  عاوا الل   وكب -

  واسا السوق. رب ل  له   ا  ول السوق س ؤ ل  يف ال  ال    

 مثال:

رال ووه   ريووو   xقوضووا الووودر  ال وو له الككلووو ت الكل رضووة رالككلوو ت الك يوبووة الكف بيوووة موون السوويلة    

 ب ري  سل  السيلة.

 

                                                             
1 Pierre Picard, élléments de microéconomie, théorie et applications, 6éme édition, Montchrestien, Paris 
2002, p259. 
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 الكمية المطلوبة الكمية المعروضة السعر

1 5 55 

1 03 55 

0 55 55 

4 03 45 

5 135 05 

5 103 15 

5 155 15 

و ول 55و رالككلوة الك يوبوة  سو رل 5 و ا الككلوة الكل رضوة  سو رل  1السل  رلند مثلا ا قلا ظ و    

مووثلا؛  وو ا الككلووة الكل رضووة  سوو رل  6ر وود و وموو  لنوود السوول   57وا هنوو ف  وو اض  ووه ال يوو   وودر  

ر ود و وموو   175ر ود ؛ ول و وا هنو ف  و اض  وه اللو    ودر   55الك يوبوة   سو رل و ومو  الككلوة 137

ر وود و رب ل وو له  هووه  فوو   55كلووة الكل رضووة  سوو رل الككلووة الك يوبووة ر سوو رل  وو ا الك 3لنوود السوول  

 ال واسا.

 ريكان  كثيل بل   ت الودر  الس بفة  ه البل ا ال  له:   
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 توازن السوق رياضيا:

 ال ي .ر الل   الدرا  الخ لة لكل من عكان  حدقد  واسا السوق ري ضل  من خلا   س رل    

 مثال: 

 ا ا ك  ت لدع  الدال ين ال  لي ين:   

                            𝑋1 = 30 − 3𝑃𝑋;     𝑋2 = 14 + 5𝑃𝑋 
 وقهك   كثل  الة الل   روقهك   الة ال ي ؟ -

 ور د سل  رككلة  واسا السوق. -

 الحل: 

( هوه  الوة اللو   لأا مييهو  2X( هه  الوة ال يو  لأا مييهو  سو ل و رالدالوة الث  لوة)1Xالدالة الأرل  ) 

 مو  .

  ك لهو ول:الإسل  رككلة ال واسا: عحد   واسا السوق لند  س رل الل   الا ك له مع ال ي  

𝑋1 = 𝑋2 ⇔ 30 − 3𝑃𝑋 =  14 + 5𝑃𝑋 ⇔ 16 = 8𝑃𝑋 ⇒ 𝑃𝑋 = 2      
 ب ل لويض  ه ا دل الدال ين: 

0

20

40

60

80

100

120

140

160

180

1 2 3 4 5 6 7

العرض

الطلب

 السعر



د.سلطان كريمة   ...............الفصل الثالث.......................................................................2اقتصاد جزئي   

57 
 

𝑋 = 30 − 3(2) = 24   
 . 52رككلة ال واسا هه  5رمنا سل  ال واسا هو  

 أنواع التوازنات: 

هووه: ال ووواسا الكسوو ف و رال ووواسا الريوو  مسوو ف و رال وووواسا  عكاوون ال كييوون بووين ووولا  و وووال ل ووواسا السوووق 

 2الكح قد.

عاووا ال وواسا مسو ف  ا ا كو ا رلنود  ودر  خيول  وه سووق السويلة؛    وا  و ود  وول .التوازن المستقر: أ

 ا     عة  ليد السوق ال    لة ال واسا الأصيلة.

وخي منحنلو ت اللو   رال يو   و لات عحد  ال واسا غي  الكس ف   ه   لة . التوازن الغير مستقر: ب

و  يووأ و وا رلنوود  ودر  خيوول  وه السوووق  و ا الفووول الا   و  عة سوو نلد   وكثوو  لعلووة )اسو ثن الة(بغيو   

 لن   لة ال واساو رب ل  له لا عكان ال  ول ال  رضع ال واسا الأصيه.

كووول مووون منحنووو   عحووود  ال وووواسا الكح قوود  وووه  ووو لات  ووو  ر و ريحووود  لنوود   ووو بل .التووووازن المحا ووو :ج

اللوو   رال يوو و  يووأ رلنوود  وودر  خيوول  ووه سوووق السوويلة؛  وو ا  لوو  لوون قن وو  ول  ووول سووو لة موون 

 شأ ه  وا  ؤ ل ال   ري    لة ال واسا.

 أنواع الأسواق:. 0.1

اا ظوو را السوووق  وو حام  ووه الن وو   الإ  وو  ه ليكؤسسووة سووواء موون    لووة النففوو ت؛  يووأ   وودخل  ووه   

 حدقوود الأسوول ر ال ووه قوود له  مف بوول لواموول الإ  وو جو ور موون    لووة الإقوو ا ات؛  يووأ   وودخل  ووه  حدقووود 

 .الأسل ر ال ه عس  لع وا قبلع به  من و  او ا ا هن ف سوق ليكن و ت رسوق للوامل الإ   ج

اا ظ را السوق    ارح بين الكن  سة الك ميوة )ال  موة( رالا  كو ر ال و م )الك يول(و رالكو  بينهكو   وود    

  ر  ت وخ ل  كينمنه  ا  ك ر الفية رالكن  سة الا  ك رية.

                                                             
  2سهيلة بوجرادة، مطبوعة في الاقتصاد الجزئي 0، جامعة الجزائر 5، 7102/7102، ص35. 
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 Marché de concurrence parfaiteسوق المنافسة التامة:  ثانيا:

رالك   ين بحيأ لا عكان وا قوؤو  ول را ود  وه السول و  عفوم هيا النول من الأسواق لي   لد  الن الين

 ر ف    الكن  سة الك مية ش ر   ملينة   كثل  ه:

 رب ل  له صر    ي  كل ب اع ور مؤسسة من السوق؛تع د البائعين والمشترين:  -

 يووأ عووو  وا  كوووا السوويلة ال ووه عوووو ل تجووانا السوولعة التوو  لجوورل التعاموول وقووا فوو  السوووق:  -

 ه السوق م   بفة من  يأ الكواصف ت رالووو  و بحيوأ لا عاووا هنو ف  و ق  وه اسو هلاف ال ل مل به  

 من ج مؤسسة  را الأخ لو ول وا الكس هي  لا عود سبن   ه  فضيل سيلة لي  وخ ل.

بوين اللود  الكبيو  الك وا ود   ار و ود الكن ووين مون  يأ وا اض حرية ال خول والخروج من السوق: -

 ووه السووووق الووو  مرووو  ر  السووووق لاقوووؤو  بوووأل  سوونة ور بوووأل شوووال مووون الأشوووا   ليووو  رضوووعلة الكن ووووين 

الكن  سين لا؛ سواء كو ا  لو  مون    لوة الإ  و ج ور وسول ر البلوعو ككو  عحود  الوضوع  فسوا ا ا ورا  و ود 

الفدام ؛  يأ لا عكانوا ال وأوي  م يفو  ليو   الكس ثك ين  خو  ميداا الإ   ج الكيكور ككن    ليكن وين

 3رضعلة الإ   ج رالأسل ر الس اد . 

ول عاوا بكفدرر كل من الك   ين رالن الين وا ق ل  ووا ليو  الأسول ر  العلم الكامل بظروف السوق: -

 ال ه  ل   به  السيلة ليبلع ور   ي  لي  اء؛

ولا قؤ ل ا  ف   السويلة مون ماو ا  خو   اخول السووق الو   حكول النو اع ور الك و  ل  كو لل  اضو الة  -

ر وووودر الإشووو ر  وا سووووق الكن  سوووة ال  موووة هوووه   لوووة    يوووة  ووود لا عكاووون  حفيووول   ضووو ا الووو  السووول .

 ووو ت شووو ر ه   وووه الحلووو   الوا علوووةو غيووو  و وووا لنسووو   ه و  رنهووو   سوووكا بووو ل ل ا ليووو  اللدقووود مووون الللا

 4الأس سلةو رب ل  له  سهل  هم ر حييل الح لات الأكث   لفيدا. 

                                                             
تونس، ، دليل الدراسة لطلبة السنة الأولى،كلية الحقوق والعلوم السياسية، الجامعة الافتراضية ب7نواف الرومي، برنامج الاقتصاد الجزئي 

  3بدون سنة، ص35.

 . 333ص  ، دار أسامة للطباعة والنشر والتوزيع، بدون سنة ولا مكان نشر.التحليل الاقتصادي الجزئي محمد فرحي، 4 
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 . التوازن ف  ظل المنافسة الكاملة:1

 كوا الكؤسسوة  وه   لوة  وواسا  وه ظول الكن  سوة ال  موة لنود ا  و ج الككلوة ال وه  حفول لهو  وكبو  ربوا    

ال كوو لل  ال ووه   حكيهوو  مكاوونو ورو وول خسوو ر  مكانووة ر لوو   ووه ضوووء سوول  السوويلة الكحوود   ووه السوووقو ر 

 الكؤسسة من و ل ا   ج السيلة. 

 وه الف و   الف وي    ودا  كووا الككلوة . توازن المؤسسة ف  الفترة القصيرة جو ا: ففتورة التسووي  : 1.1

الكل رضة محد   رو ب ةو ربيل   كوا  الة ل   الكؤسسة ور الل   السو ه مكثية  ه خو  لكوو ل 

  لب  لن الللا ة بين الككلة الكل رضة من سيلة م  رسل ه .مس قلمو  يأ وا  الة الل   

 

 : منحنى العرض0

iD :رات الطلب والت  تتغير وتغير السعمنحني  XP 

 وبالتال  لح ث التوازن ف  إح ى نقاط التقاطع

 منحنى العرض ومنحنيات الطلب.وين  

 

 

 :1مثال

راللو    وه   و   ال سوويل عسو رل  2X +80 -=XPهوه:  Xا ا ك  وت  الوة  يو  السووق ليو  السويلة 

57. 

  ك  هو سل  رككلة ال واسا؟ -

1  الحل:

2
𝑃𝑋  -X= 40⇒2X +80 -=XP  

1-40لند ال واسا: الككلة الكل رضة = الككلة الك يوبة؛ ول: 

2
𝑃𝑋 = 20 ⇒  

1

2𝑃𝑋
= 20 ⇒ 40  

PX 

X 

D3 

D2 

D1 

P3 

P2 

P1 

O 
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 .57رككلة ال واسا هه  27رمنا سل  ال واسا هو 

 . توازن المؤسسة ف  الم ى القصير: 1.1

 ووووه الكوووودل الف ووووي  ق ريوووو  الإ  وووو ج ب ريوووو  اسوووو لك   لن صوووو  الإ  وووو ج الك ريوووو  و رلهوووويا عاوووووا لوووودل    

 الكؤسسة مو   لينحأ لن و    ربا مكان.

 . شروط التوازن ف  الم ى القصير:1.1.1

ق م  حييل  واسا الكؤسسة  ه الكدل الف ي  لن   يل مودخل الإقو ا  الحودل رال كيفوة الحدعوةو  يوأ    

عكثل الإق ا  الحدل ال ريو   وه الإقو ا  الكيوه النو  ج لون ال ريو   وه الككلوة الكن لوة بو ود  را ود و ري مون 

𝑅𝑀 يأ:  RMلا بو  =
∆𝑅𝑇

∆𝑋
 

 و ا الإقو ا  الحودل عسو رل السول و رب ل و له  و ا الكؤسسوة  ر   ا لثنو ت السول   وه ظول الكن  سوة ال  موة 

ال وه  لكول  حووت ظو را الكن  سووة ال  موة  ل ووم ا كو له ربحهوو   وه الكوودل الف وي  لنوود مسو ول الإ  وو ج 

𝑃𝑋اليل ق س رل لند  الإق ا  الحدل ور السل  مع ال كيفة الحدعة ول:  = 𝐶𝑚RM=  ر𝜕𝐶𝑚

𝜕𝑋
> 0 

 

ا ا ك  ت مؤسسة م   لكل  ه ظل الكن  سة ال  مةو رك  ت لدع  الكل لو ت ال  للوةو  ود  رضوع  :1مثال

 ال واسا لهي  الكؤسسة.

 

 

 

 

 

X PX CT Cm RT RM 𝜋 

1 5 17 - 5 - -12 

2 5 18.5 1.5 10 5 -8.5 

3 5 19.5 1 15 5 -4.5 

4 5 20.75 1.25 20 5 -0.75 

5 5 22.75 1.5 25 5 2.75 

6 5 24.75 2 30 5 5.25 

7 5 27.5 3.25 35 5 7.5 

8 5 32.5 5 40 5 7.5 

9 5 40.5 8 45 5 4.5 

10 5 52.5 12 50 5 -2.5 
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 . ح  المردودلة وح  الإغلاق:1.1.1

اا الاسوو  ا لولة الأس سوولة ال ووه  فوووم لييهوو  الكؤسسووة  ووه ا  وو ج رلوو   من و   هوو  هووه الكف ر ووة بووين    

الإق ا  الكيه رال ك لل  الكيلة الك ري  و  يأ  واصل الكؤسسوة  وه الإ  و ج كيكو  كو ا الإقو ا  الكيوه وكبو  

 لبل ا:ريكان  وضلا  ل  من خلا  ا  CVMمن ال كيفة الكيلة الك ري   الك وس ة 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ملاحظات:

ر دات قؤ ل ال   حفيل ول م ربا. 8 لا ظ وا ا   ج -  
ال  له: عاوا ال با ول كه لند  س رل السل  رال كيفة الحدعة كك  هو موضا  ه ال ال -  

 
 

 
عكثول منحنو  ال يو  الكو ووا  Dالخو  الأ فوه 

ليكؤسسوة الف  عوةو  يوأ عاووا السول  مل وو  

ر ل فوووود الكؤسسووووة و هوووو   وووود  سوووو  لع بلووووع ول 

 .ككلة بهيا السل 

Cm 

D 

X 

5 

8 

 

CTM 

CVM 

Cm 

 التكاليف

 والأسعار

 X2 X1 الإنتاج

P2 

P1 

C2 

�̅� 

a 

b 

O 
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 ملاحظات:

ر ح وووول ليوووو  اقوووو ا  كيووووه  وووودر  مسوووو  ة  1X نوووو ج الكؤسسووووة الككلووووة  1p.ا ا كوووو ا سوووول  السوووووق هووووو 1

و 1Ax1OP( ر نفووول مف بووول  لووو   كيفوووة كيلوووة  ووودره  مسووو  ة الكسووو  يل 1RT=XP) 1Ax1OPالكسووو  يل

𝜋رب ل  له  ح ل لي  ربا عس رل ال ف  ) = 𝑅𝑇 − 𝐶𝑇 = 0.) 

  ح وول ليو  اقوو ا  كيوه مكثوول بكسوو  ة  2X نو ج الكؤسسووة الككلوة  2P. ا ا كو ا سوول  السووق عسوو رل 5

 2bx2OP- عاوووا الوو با:رب ل وو له   �̅�𝑋2  2OCر وا ووا  كيفووة كيلووة  وودره  2bx2OPالكسوو  يل 

 �̅�𝑋2 = −𝑃2𝐶2�̅�𝑏2OC 𝜋 = 

رب ل وو له  حفوول خسوو ر  بقلكووة ال كوو لل  الث ب ووة رهوويا علنووه وا مواصووية الإ  وو ج ور ال و وو  قووؤ ل الوو     

  ف  الن لوةو لكن عفضل وا  س ك  لي  الأ ل ل ح  ظ لي  سب انه .

 2P وو ا الكؤسسووة   كوو  سوو حفل ربوواو بينكوو  ا ا كوو ا السوول  و وول موون  1P. ا ا كوو ا السوول  وكبوو  موون 3

    ه   وا ا خس ر   فوق  لكة ال ك لل  الث ب ة رب ل  له عفضل وا  ريل الكؤسسة هن  وبوابه .

 بحد الإغلاق. bبحد الك  ر عة رالنف ة  a.  دل  النف ة 2

 و ا الكؤسسوة  واصول الإ  و جو  CVMلكنحنو   bا ا ك ا سل  السووق وكبو  مون النف وة الود ل   خلاصة:

   ا الكؤسسة   و   لن الإ   ج. aبينك  ا ا ك ا السل  و ل من هي  النف ة 

 ا ا ك  ت  الة ال كيفة الكيلة لكؤسسة  ن ج  ه سوق الكن  سة ال  مة لي  ال ال: :0مثال

  CT=20 + 30𝑋 − 6𝑋2 +
1

3
𝑋3 

 م  هو مس ول الإ   ج الأمثل؟ 8XP=ا ا ك ا سل  السوق:  -

 ور د ال با الأل م. -

 ؟2.5ور د سل  رككلة الإغلاقو رم  ا عحد  ا ا ا خفض سل  السوق ال   -

 ب  بيل ش  ه ال واسا  ه   لة الكن  سة ال  مة:  الحل:
𝐶𝑚 = 𝑃𝑋 

𝜕𝐶𝑚

𝜕𝑥
> 0 
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𝜋 أعظووووووم ربوووووو : = 𝑅𝑇 − 𝐶𝑇 = 𝑃𝑋𝑋 − (20 + 30𝑋 − 6𝑋2 +
1

3
𝑋3) = 8 × 9.74 −

20 − 30(9.74) + 6(9.74)2 −
1

3
(9.74)3 = 26.92 

CVM :CVM=𝐶𝑉𝑇عاوا  د الإغلاق لند و     ف ة لو  الإغلاق:ح  

𝑋
= 30 − 6𝑋 +

1

3
𝑋2  

𝜕𝐶𝑉𝑀

𝜕𝑋
= 0 ⇒ −6 +

2

3
𝑋 = 0 ⇒ 𝑋 = 9⇒MinCVM  

𝐶𝑉𝑀9 = 30 − 6(9) +
1

3
(9)2 = 3 = 𝑃𝑋 

 

ا خفو   السول  الو  و رمنوا  و ا 3اا السل  الأ    اليل  فبيا الكؤسسة للاس ك ار  ه الإ   ج هو 

 سيؤ ل ال  غيل الكؤسسة لأبوابه . 5..5

 . دالة العرض ف  الم ى القصير:0.1.1

( الك ناقود Cmبن ء لي  م  سبل  و ا منحنو  لو   الكؤسسوة عاووا  نو ر  لون منحنو  ال كيفوة الحدعوة )

اللينو ت  ( ب لإضو  ة الو  الكنحنو  ال وسوه الويل قن بول ليو  محوورCVMراليل قبدو من و     ف ة لوو )

(=0X)  من و ل كل  لم السول  ال وه  كووا و  و  مون النف وة الود ل  لووCVM و ر لو  موضوا  وه ال وال

 ال  له:

 

 

Cm=
𝜕𝐶𝑇

𝜕𝑋
= 30 − 12𝑋 + 𝑋2 

Cm=PX⇒ 30 − 12𝑋 + 𝑋2 = 8 ⇒  𝑋2 − 12𝑋 + 22 = 0 

∆= (12)2 − 4(22) = 56 ⇒  √∆= 7.48 ⇒ X1=2.26,     X2=9.74 

 الشرط الثاني:
𝜕𝐶𝑚

𝜕𝑋
> 0 ⇒  −12 + 2𝑋 > 0 ⇒ 𝑋 > 6    

<  ولدينا: 6=9.74 2X ومنه مستوى الإنتاج الأمثل هو :X=9.74 

 وهي كمية الإغلاق

 وهو سعر الإغلاق
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 تعريف منحنى العرض ف  الم ى القصير: -أ

ال كيفوة الحدعوة عل ا منحن  الل   ل الكدل الف ي  لكؤسسة  لكل  وه ظول الكن  سوة ال  موة بكنحنو  

 لكول مسو وي ت الإ  و ج ال وه   كيون ب كيفوة  دعوة وكبو  ور  سو رل و  و   ف وة لي كيفوة الك ريو   الك وسو ة

CVM :و ريلب  لنه  ري ضل  بو 

 

 

 ل   السوق هو موكول ل ر  الكؤسس ت الف  عة  ريلب  لنا بو:  دالة عرض السوق:  -ب

O=∑ ʄ𝑖 (𝑃) = 𝑂(𝑃)                            𝑛
𝑖=1 

 ا ا ك  ت  الة ال كيفة الكيلة لكؤسسة  ن ج  ه سوق الكن  سة ال  مة لي  ال ال ال  له: :4مثال

𝐶𝑇 = ʄ(𝑋) = 200 + 100𝑋 − 4𝑋2 +
1

4
𝑋3 

  د   الة ل   الكؤسسة؛ -

 80X=100, PXP=م  هو مس ول الل   ا ا ك ا:  -

مؤسسة م ك وية )له   ف   الوة ال كيفوة(  لكول  وه هوي   177ور د  الة ل   السوق ا ا ك  ت  -

 السوق.

 PX 

P2 

X 

X2 

b 

                                𝑃 = 𝐶𝑚 ∶ 𝑃 ≥ 𝑀𝑖𝑛 𝐶𝑉𝑀 

                                       0              : P< 𝑀𝑖𝑛 𝐶𝑉𝑀 

X= ʄ(𝑃) =    
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 الحل: 

   𝐶𝑇 = ʄ(𝑋) = 200 + 100𝑋 − 4𝑋2 +
1

4
𝑋3 

3

4
𝑋2 = 𝑃𝑋 ⇒

3

4
𝑋2 − 8𝑋 + (100 − 𝑃𝑋) = 08X+-100 ⇔ X/Cm= P 1 

∆= (8)2 − 4 (
3

4
) (100 − 𝑃𝑋) = 3𝑃𝑋 − 236 

𝑋1 =
(8 − √3𝑃𝑋 − 236 ) × 2

3
,     𝑋2 =

(8 + √3𝑃𝑋 − 236 ) × 2

3
 

 لأا ميل  الة الل   مو  . 2X أخي 

Min CVM:  CVM= 𝐶𝑉𝑇ح  الإغلاق ف

𝑋
=

100𝑋−4𝑋2+
1

4
𝑋3

𝑋
= 100 − 4𝑋 +

1

4
𝑋2 

𝑀𝑖𝑛𝐶𝑉𝑀 = 0 ⇔
𝜕𝐶𝑉𝑀

𝜕𝑋
= 0 ⇔ −4 +

1

2
𝑋 = 0 ⇔ 𝑋 = 8 ⇒  𝐶𝑉𝑀8 = 100 −

4(8) +
1

4
(8)2 = 84 

 رمنا  ك    الة الل  :

 

 

 .82عاوا مس ري  لي ف  لأ ا و ل من  80XP=مس ول الل   لند .5

X   :  لو   ه  الة الل  : XP 100=مس ول الل   لند  =
(8+√3(100)−236(2)

3
=

32

3
  

 (:n=100. الة ل   السوق )3

 

 

 

 . توازن السوق ف  الم ى القصير:0.1 

                                  
(𝟖+√𝟑𝑷𝑿−𝟐𝟑𝟔 )×𝟐

𝟑
 ,   𝑷𝑿 ≥84 

                                   0                            , 𝑷𝑿 < 84 

X= 

                            
(𝟖+√𝟑𝑷𝑿−𝟐𝟑𝟔 )×𝟐

𝟑
× 𝟏𝟎𝟎 ,   𝑷𝑿 ≥84                             

(𝟏𝟔𝟎𝟎+𝟐𝟎𝟎√𝟑𝑷𝑿−𝟐𝟑𝟔 )

𝟑
,   𝑷𝑿 ≥84                    

                               0                                         , 𝑷𝑿 < 84                                   0                               , 𝑷𝑿 < 84                           

X= 

⇒   X= 
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 D(P)ق حد   واسا السوق  ه الكودل الف وي  ب فو  ع  را  اللو   رال يو  الكيلوة )السوو لة(و ول:    

= 0(P)  

 ريلب  لن  ل  بل  ل  كك  قيه:

 

 

 

 

  :5مثال

𝑋كك  قيه: Xا ا ك  ت  ال ه ال ي  رالل   ليسيلة    = 35 − 3𝑃𝑋,         𝑋 = 2𝑃𝑋 

  د  سل  رككلة ال واسا السو ه؛ -

 .8و وم 5بين كل  عحد  ال واسا  يف ال  ا ا  د  السل  بو  -

35لنوود ال ووواسا اللوو   الكيووه = ال يوو  الكيووه ول:  الحوول: − 3𝑃𝑋 = 2𝑃𝑋  ⇒ 5𝑃𝑋 = 35 ⇒

𝑃𝑋 = 7, 𝑄𝑋 = 14 
𝑂الاوا:   5ا ا  د  السل   ه السوق بو  = 2 × 5 = 10,     𝐷 = 35 − 15 = 20 

  ه هي  الح لة عاوا ال ي  وكب  من الل   رمن  سة الك   ين  ؤ ل ال  ر ع السل  . -

𝑂الاوا:  8ا ا  د  السل   ه السوق بو  = 2 × 8 = 16,    𝐷 = 35 − 24 = 11  

 ه هي  الح لوة عاووا اللو   وكبو  مون ال يو  رمن  سوة النو الين سو ؤ ل الو   خفولض السول و  -

  )ال واسا عحد   يف ال   ه ظل الكن  سة ال  مة( 5السل  ال  الكس ول  ر ه النه عة علو 

( tلنوود  و   ضوو ينة خ صوة )ر دريووة( بقلكوة  وودره  ) . أثور فوورض ضووريبة خاصووة علوى التوووازن:4.1

  ن ا  ال ك لل  الحدعة رالك وس ة بقلكة  ي  الض ينةو ول:

 PX 

X 

O 

D 

𝑿∗ 

𝑷∗ 

Oمنحنى العرض : 

Dمنحنى الطلب : 
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𝐶𝑇1 = ʄ(𝑋) → 𝐶𝑇2 = ʄ(𝑋) + 𝑡𝑥 

𝐶𝑚1 =
𝜕𝐶𝑇1

𝜕𝑋
 → 𝐶𝑚2 = 𝐶𝑚1 + 𝑡 

𝐶𝑇𝑀1 =
𝐶𝑇

𝑋
 →  𝐶𝑇𝑀2 = 𝐶𝑇𝑀1 + 𝑡  

رب ل ووو له ق ريووو   وووواسا الكؤسسوووة  وووه سووووق الكن  سوووة ال  موووة لنووود  ووو   ضووو ينة خ صوووةو ال ووونا شووو   

 ال واسا الأر : 

=Cm+t XP  :رال    الث  ه قنف  كك  هو ول 

 ال ال ال  له: ريكان  وضلا ا  ف   رضعلة ال واسا بل  ل   ه

 

 

 

 

 

 

 

 

رب ل و له  و ا  وو   الضو ينة عل بو  لبتوو  ور  كيفوة اضو الة   حكيهوو  الكؤسسوة مو  قووؤ ل الو  ا خفوو      

 ككلة ال واسا السو ه رار ف ل السل .

( tالضوو ينة ليوو  الوو با لا  ووؤو  ليوو  ال ووواسا  ووه ظوول الكن  سووة ال  مووةو  وو  ا   ضووت ضوو ينة) ملاحظووة:

𝜋لي  ال با   ا هيا الأخي  عا   كك  قيه: = 𝑅𝑇 − 𝐶𝑇 − 𝑡(𝑅𝑇 − 𝐶𝑇)    

 ريؤ ل  ل لم ال با ال :

𝑷𝑿 = 𝑪𝒎 + 𝒕   
𝛛𝑪𝒎

𝛛𝐱
> 0 

الأسعار   

 السعر والتكاليف

P2 

P1 

X2 X1 
X X 

Cm2 Cm1 

CTM2 

CTM1 

X2 X1 

O2 

O1 
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𝜕𝜋

𝜕𝑋
= (1 − 𝑡) (

𝜕𝑅𝑇

𝜕𝑋
−

𝜕𝐶𝑇

𝜕𝑋
) = 0 ⇔ (1 − 𝑡)𝑃𝑋 − (1 − 𝑡)𝐶𝑚 = 0 ⇒ 𝑃𝑋

= 𝐶𝑚 
 رب ل  له   ا  ف ة ال واسا  ه الكدل الف ي  لا   أو .

 تمرين:

 لكوول  ووه ظوول الكن  سووة ال  مووة ككوو  ر   Xا ا ك  وت  الووة ال كيفووة الكيلووة لكؤسسووة  نوو ج ر بلووع السوويلة    

𝐶𝑇قيوووووووووووووه:             = 0.1𝑋2 + 𝑋 + 𝑋𝐷رإ ا ك  وووووووووووووت  الوووووووووووووة ال يووووووووووووو  الإ ك للوووووووووووووة:  10 =

−400𝑃 + 4000  
.ور ود  الوة لو   الكؤسسوة رمو  هوو و  و  سول  عكاون وا  فبيوا الكؤسسوة للاسو ك ار  وه الن و   ) وود 1

 الإغلاق(؟

 ؟Xمؤسسة م ك وية  ن ج ر بلع السيلة  177.  د   الة ل   الف ل  ه الكدل الف ي  ا ا ك  ت 5

 .ور د سل  رككلة ال واسا؟3

( ليووو  كووول ر ووود  من لوووةو ور ووود  ال وووه لووو   t=0.3.ا ا   ضوووت الحاوموووة ضووو ينة خ صوووة  ووودره  )2

 الكؤسسة رل   الف ل رسل  رككلة ال واسا الودقد  ) الة ال ي  لا   ري (.

 .ور د الثفل الض يبه لي  الكس هي  رلي  الكؤسسةو رم  هو مدخو  الحاومة من الض ينة؟5

 الحل:

 .دالة عرض المؤسسة:1

𝐶𝑚 = 𝑃𝑋 ⇒ 0.2𝑋 + 1 = 𝑃𝑋 ⟹ 0.2𝑋 = 𝑃 − 1 ⟹ 𝑋 = 5𝑃 − 5 

𝑀𝑖𝑛𝐶𝑉𝑀 ⟶ 𝐶𝑉𝑀 =
𝐶𝑉𝑇

𝑋
=

0.1𝑋2 + 𝑋

𝑋
= 0.1𝑋 + 1 

𝜕𝐶𝑉𝑀

𝜕𝑋
= 0 ⇔ 𝑋 = 0 ⇔ 𝐶𝑉𝑀0 = 1 

 رمنا  الة الل    ك  : 
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 مؤسسة :133. دالة عرض الفرع ف1

 

 

 

 الل  =ال ي  .سعر وكمية التوازن السوق :0

500𝑃 − 500 = −400𝑃 + 4000 ⟹ 900𝑃 = 4500 ⇒ 𝑃 = 5 
𝑋ب ل لويض  ه ا دل الدال ين ) الة الل   ور ال ي (  ود ككلة ال واسا السو ه:  = 2000 

 (:t=0.3. لند     ض ينة )2

𝐶𝑇̅̅̅̅ = 𝐶𝑇 + 𝑡𝑋 = 0.1𝑋2 + 𝑋 + 10 + 0.3𝑋 = 0.1𝑋2 + 1.3𝑋 + 10 

𝐶𝑚̅̅̅̅̅ =
𝜕𝐶𝑇̅̅̅̅

𝜕𝑋
= 0.2𝑋 + 1.3 

 اعو    الة الل   الودقد : -

 

𝐶𝑚̅̅̅̅̅ = 𝑃𝑋 ⇒ 0.2𝑋 + 1.3 = 𝑃𝑋 ⇒ 𝑋 = 5𝑃 − 6.5 
𝑋 الة ل   الف ل:  - = 500𝑃 − 6500  

500𝑃   سووووول  رككلوووووة ال وووووواسا: - − 6500 = −400𝑃 + 4000 ⇒ 4650 =

900𝑃 ⇒ 𝑃 = 5.16 
𝑋ب ل لويض  ه ا دل الدال ين:  = 500(5.16) − 6500 = 1933.33  

 السل ين:الثفل الض يبه لي  الكس هي : هو الف ق بين  -

5.16 − 5 = 0.16 ≅ 53% 

                        𝟓𝑷 − 𝟓 ,    𝑷𝑿 ≥ 𝟏 

                         0      ,        𝑷𝑿 < 1 

 

 

 

 

 

 

 

   

X= 

(𝟓𝑷 − 𝟓)𝟏𝟎𝟎 ,    𝑷𝑿 ≥ 𝟏 

                         0      ,           𝑷𝑿 < 1 

 

X100= 

                            𝟓𝟎𝟎𝑷 − 𝟓𝟎𝟎  ,    𝑷𝑿 ≥ 𝟏 

                               0   ,                    𝑷𝑿 < 1        
⇒ x100= 

 وهو سعر التوازن
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 الثفل الض يبه لي  الكؤسسة: هو الف ق بين ملد  الض ينة رم  ق حكيا الكس هي  -

0.3 − 0.16 = 0.14 ≅ 47% 
 مدخو  الحاومة: هو  داء ملد  الض ينة  ه الككلة )ككلة ال واسا الودقد ( -

1933.33 × 0.3 = 580 
 . توازن السوق ف  الم ى الطويل:1

 ووه الكوودل ال ويوول  كوووا الكؤسسوو ت  ووه  ووواسا لنوودم   نوو ج  ووه النف ووة الأ  وو  موون منحنوو  ال كيفووة    

. اا  وواسا السووق عاووا لنود  ف وة  فو  ع منحنو  اللو   ليكودل LCTMالك وس ة  ه الكدل ال ويل 

عفووق ال ويل مع منحن  ال ي  الكف بلو    ا ك ا ال با اليل  ح ل ليلا الكؤسسو ت لنود هوي  النف وة 

الوو با اللوو  ل؛    ووا موون الككاوون  خووو  مؤسسوو ت وخوو ل )  ضوولة   يووة الوودخو  الوو  السوووق( رب ل وو له 

س نيد الككلة الكل رضةو ركن لوة لهيا   ا منحنو  اللو    وه الكودل ال ويول سووا قن فول الو  اللكوين 

ول ربوواو  ريواصوول  نفيووا   وو  عحوود  ال فوو  ع مووع منحنوو  ال يوو  الوويل لا عاسوو  لنوود  الووداخيين الووود 

 ريكان  وضلا  ل   ه البل ا ال  له:

 

 

 

 

 

 

 

 

 

الكمية المنتجة  

 والمباعة

الأسعار

و 

فالتكالي  

P1 

X1 X2 ة الكمية المنتج

 والمباعة

O 

�̅� 

D 

P2 

B 

LCTM 

CTM2 

Cm2 CTM1 

Cm1 

X1 X2 
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 وو ا الكؤسسووة  وا ووا ربحوو  ملينوو  مكوو  ع وووع ليوو   خووو  مؤسسوو ت  1Pا ا كوو ا سوول  السوووق عسوو رل  

 . �̅�ال   Oو رب ل  له قن فل منحن  الل   من  2P دقد   ينخفض السل      ع ل ال  

( هوي  B  و    ول الو  و  و   ف وة لوا ) LCTMرب ل  له  ن فل  ف ة ال واسا ليكؤسسة ليو  منحنو     

 ال ه  حفل ال  ر  ال  للة:النف ة 

 

 

 :1ملاحظة

ق و    خو  مؤسس ت  دقد  ال  السوق لنودم  ع ونا الو با عسو رل ال وف و رب ل و له  و ا ال وواسا  وه 

الكدل ال ويل لا عف و    فو   الكسو را  بوين ال يو  الإ كو له راللو   الإ كو لهو رلكنوا عف و   وعضو  

  كوا الأرب ح ملدرمة.وا 

  كوا ال لرة ال ي ضلة لدالة الل    ه الكدل ال ويل كك  قيه: :1ملاحظة 

 

 

 

 مثال:

ا ا ك  ت  الة ال كيفة الكيلة لكوكولة مون الكؤسسو ت  وه الكودل ال ويول  لكول  وه ظول الكن  سوة ال  موة 

 لي  ال ال:

𝐿𝐶𝑇 = 𝑋3 − 12𝑋2 + 55𝑋 
 ور د سل  رككلة ال واسا  ه الكدل ال ويل -

𝑪𝒎 = 𝑳𝑪𝒎 = 𝑪𝑻𝑴 = 𝑳𝑪𝑻𝑴 = 𝑷𝑿 

                                  𝑃𝑋 = 𝐿𝐶𝑚  , 𝑝𝑥 ≥ 𝑀𝑖𝑛 𝐿𝐶𝑇𝑀 

                                                            0,                  𝑃𝑋 < 𝑀𝑖𝑛𝐿𝐶𝑇𝑀 𝑋 = 𝑂(𝑃) = 
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 الحل:

السوووول  مووووع الحوووود الأ  وووو  لي كيفووووة الك وسوووو ة ق حوووود   ووووواسا الكؤسسووووة  ووووه الكوووودل ال ويوووول لنوووود  سوووو رل 

(P=MinCTM) 

𝐶𝑇𝑀 =
𝐶𝑇

𝑋
= 𝑋2 − 12𝑋 + 55 

𝑀𝑖𝑛𝐶𝑇𝑀 = 0 ⇔ 2𝑋 − 12 = 0 ⇒ 𝑋 = 6 
𝐶𝑇𝑀6 = 62 − 12(6) + 55 = 19 = 𝑃 

ملا  وة: لفوود ووبووت الوا ووع اللكيووه وا سووق الكن  سووة ال  مووة هووه   لووة    يوة  فوو  بليوود  لوون الوا ووعو ا  

 الس بفة اليك .و ه  لا عكان وا   حفل بال ال  ر  

ان ل غم وا سوق الكن  سة ال  مة  كثل الن  م الكث له لح يوة ال وو ر  ر حفيول ال  و   الا   و  ل  سو     

الكيه  الكلاسلاه؛ الا وا هي  الح ية  د  ؤ ل ال   و رسات   و ا لسوله بلوض الك ودخيين الو   حفيول 

ن  سووة الحوو   مكوو   وود قنوو ج لنووا رضووع وكبوو   وودر موون الوو با رلووو لوون   يوول القلوو م بألكوو    وود  ضوو  ب لك

 5من  ض ليكن  سة رهو الا  ك ر.

 

 : Marché de monopole pur: سوق الاحتكار التام لثاثا

علوو ا الا  كوو ر ال وو ا بأ ووا الح لووة ال ووه قو وود  يهوو  بوو اع را وود  ووه السوووق قبلووع سوويلة لوول  لهوو  بوودقل    

  يوو و  يووأ  كوووا الك ر ووة ال ن  للووة لي يوو  بووين سوويلة الكح كوو  رول سوويلة وخوو ل  ووه السوووق ضووعلفة 

 6 دا.

                                                             
  5مغاوري شلبي علي، حماية المنافسة بين النظرية والتطبيق، دار النهضة العربية، القاهرة، 7112، ص75.

محمد محمد النجار، محمد ابراهيم عواد، برنامج مهارات التسويق والبيع في التحليل الاقتصادي الجزئي، جامعة بنها، مركز التعليم المفتوح، 
  6ص710.
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لة ملينووةو ر كوووا الا  كوو ر ال وو م )الك يوول( علنووه ر ووو  منوو ج ور بوو اع ر يوود  ووه السوووق لسوويول وا    

الكن  سة غي  مو و    وه هوي  السووقو الا وا الكؤسسوة الا  ك ريوة  وا وا لود  و ووال مون الكن  سوة غيو  

 الكن ش   منه :

 ر و  اللدقد من السيع الأخ ل ال ه  ويب  خل الكس هي ؛ -

 ر و  سيع بدقية رلو ك  ت بدقل غي  ك مل؛ -

 اما  لة  خو  مؤسسة  دقد  من  سة. -

 المساع ة على قيام مؤسسة إحتكارية:العوامل 

 السل    لي  الكوا  الأرللة؛ -

 ؛)الحوا ن الف  و لة( كس  ب اء  الاخ  ال  ه مو   ملين -

هوو و ور ال كو   ر ووورات الحووم ال ووه  ووؤ ل ا ا ك  وت السوووق صوري    كؤسسووة را ود   كفووه ل ر ي  -

ال كوو لل و ريلوو ا هوويا  الوو  ا   وو ر ال وون لة ليوو  مؤسسووة را وود  عكانهوو  ا  وو ج السوويلة بأ وول

 ب لا  ك ر ال بلله )ر و   وا ن  بلعلة(.

 .التوازن ف  الم ى القصير:1

بك  وا الكؤسسة الا  ك ريوة هوه الو يود  الكن ووة ليسويلةو  و ا ال يو   . الطلب ف  حالة الاحتكار:1.1

   ات ميوول الكو وا ليسووق هوو  فسوا ال يو  الكو وا ليكؤسسوةو رهويا علنوه وا الكؤسسوة  وا وا  الوة  يو

 س ل و رين يل  حييل  واسا الكؤسسة الا  ك رية من خلا   حييل الإق ا  الكيه رالإق ا  الحدل.

( عسوو رل الككلووة الكن لووة  ووه السوول و ر ووه هووي  الح لووة  وو ا RTاا الإقوو ا  الكيووه ليكؤسسووة الكح كوو   )   

الكو ا اليهو  لنود هويا السول و الكؤسسة هه ال ه  حد  السل  لكنه  مفيد  ب لككل ت الكن لة ول ب ل ي  

رلهوويا  هووه  حوود  السوول  الوويل عل ووم لهوو  الوو باو ري وول الإقوو ا  الكيووه الوو  و  وو   لنوودم  ع وول الإقوو ا  
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الحووووودل الووووو  ال وووووف و  يوووووأ عكوووووأ الإقووووو ا  الحووووودل ال ريووووو   وووووه الإقووووو ا  الكيوووووه ور الك ووووو ل الأر  لوووووا 

(RM=∆𝑅𝑇

∆𝑋
=

𝜕𝑅𝑇

𝜕𝑋
    .) 

 رالإق ا  الكيه رالحدل  ه ال ال ال  له:ر  ه  الللا ة بين ال ي  

 

 

 

 

 

 

 

 . شروط تعظيم الرب :1.1

𝜋اا ربا الكح ك  ركأل من ج هو الف ق بين الإق ا  الكيه رال كيفة الكيلة: ) = 𝑅𝑇 − 𝐶𝑇 :يأ  ) 

𝑅𝑇 = 𝑃 × 𝑋/ 𝑃 = ʄ(𝑋) ⇒ 𝑅𝑇 = ʄ(𝑋) × 𝑋 
𝐶𝑇 = ʄ(𝑋) 

ول وا كووول مووون الإقووو ا  الكيوووه رال كيفوووة الكيلوووة هكووو   ال ووو ا  وووه ككلوووة الإ  ووو جو رمنوووا ر  ووو  عاووووا الووو با 

X:∂πول كووه عووو  وا  نلووودم الك وو فة الأرلووو  ب لنسوونة لوووو 

∂𝑋
= 0 ⇔  

∂RT

∂X
−

𝜕𝐶𝑇

𝜕𝑋
= 0 ⇒ 𝑅𝑀 =

𝐶𝑚  
 كووا لنود  ال كيفوة رهو ش   ال واسا الأر و ريلنه وا الكح ك  عو  وا قن ج  وك  من الإ   ج بحيوأ 

 الحدعة مس رية للإق ا  الحدل.

 رال    الث  ه هو وا  كوا الك  فة الث  لة لدالة ال با س لنة ول:  -

 الإيراد 

و 

 السعر

RM 
RT 

P=ʄ(X) X 
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∂2π

∂2𝑋
< 0 ⇔

∂RM

∂X
−

∂Cm

∂X
< 0 ⇒  

∂RM

∂X
<

∂Cm

∂X
 

رهووويا ملنووو   وا ملووود  النيووو     وووه ال كيفوووة الحدعوووة عاووووا وكبووو  مووون ملووود   ناقووود الإقووو ا  الحووودلو ريكاووون 

 الكؤسسة الا  ك رية  ه الكدل الف ي  بل  ل   ه ال ال ال  له: وضلا  واسا 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝐶𝑇ككوو  قيووه:  Xا ا ك  ووت  الووة ال كيفووة لكؤسسووة  ح كوو  سوووق السوويلة  مثووال: = 𝑋2 + 2𝑋  و ر الوووة

 ال ي :

  𝑃𝑋 = 10 − 3𝑋.و ور د سل  رككلة ال واسا 

 لدقن  ش  ه ال واسا  ه   لة الا  ك ر ال  م:  الحل:

 

𝑅𝑇 = (10 − 3𝑋)𝑋 = 10𝑋 − 3𝑋2  

𝑅𝑀 =
𝜕𝑅𝑇

𝜕𝑋
= 10 − 6𝑋,      𝐶𝑚 =

𝜕𝐶𝑇

𝜕𝑋
= 2𝑋 + 2 

𝐶𝑚 = 𝑅𝑀 ⇔ 2𝑋 + 2 = 10 − 6𝑋 ⇒ 𝑋 = 1 
 ب ل لويض  ه  الة ال ي   ود سل  ال واسا: 

 

P* 

X* 

𝑅𝑀 = 𝐶𝑚 
∂RM

∂X
<

∂Cm

∂X
 

 وهي كمية التوازن

Cm 

CTM 

D 

RM 

PX D منحن  ال ي : 
RM  منحن  الإق ا :
 الحدل
CTM ال كيفة الكيلة :

 الك وس ة
Cmال كيفة الحدعة : 

x 
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𝑃𝑋 = 10 − 3(1) =                              رهو سل  ال واسا          7

>ال    الث  ه:
∂Cm

∂X
 ⇔ −6 < RM∂  (محففة) 2

∂X
 

 القصير:. عرض المؤسسة الاحتكارية ف  الم ى 0.1

ا ا كوو ا  ووه ا وو ر الكن  سووة الكثيوو   نوو ج الكؤسسووة مسوو ول الإ  وو ج الوويل ق كيوون ب سوو رل ال كيفووة        

الحدعة رالسل ؛    ا ر ه ا  ر الا  ك ر ال  م   ا الككلة الكل رضة  د  ؤو  من شو   ليو  سول  السووق 

 وووع رشوووال منحنووو  ال يووو و لبوو   الوووة ال يووو و رب ل ووو له عاوووا لووو   الكؤسسوووة الا  ك ريوووة م  ن وو  بكو 

 رليل  عاوا من غي  الككان  حدقد  الة ل   الكؤسسة الا  ك رية.

 .العوامل المؤثرة على توازن المؤسسة الاحتكارية:4.1

عاووووا  كوووو ج الا  كووو ر  ووو  را ليووو   فووودعم  نبوووؤات  وووو  مسوووي   السووووق ال وووه   كيووون بحووودر   ريووو ات    

    ض اا  مخ يفة. قن ملالة منه : ال ري   ه  ي  السوقو ر 

 ه سوق الا  ك ر   ا الني     وه  يو  السووق  وؤ ل الو  ككلوة  وواسا وكبو و  تغير ف  طلب السوق:-

 رلكن  ل  عخ ي   س  ال ري   ه سل  السيلة:

 ف  حالة السعر الثاوت:-أ

 

 

 

 

 

 

 

D2 

D1 

P0 

PX 

A B CM 

RM2 

RM1 

X 

X1 X2 
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 ملاحظات:

 يووأ قووؤ ل  سوو رل الإقوو ا  الحوودل مووع ال كيفووة  1D ووه البداعووة  وا ووا الكؤسسووة الا  ك ريووة  الووة ال يوو  -

 . 0Pربلله  ب لسل   1Xالحدعة ال  ا   ج الككلة 

لكوون  سوو  البلوو ا  وو ا   2Xالوو   1X  ريوو  الككلووة الكل رضووة موون  2Dلنوود ا  فوو    الووة ال يوو  الوو   -

 . 0Pسل  ال واسا هو  فسا السل  

عاووووووووا الإقووووووو ا  الكيوووووووه  وووووووه الح لوووووووة الث  لوووووووة وكبووووووو  مووووووون الإقووووووو ا  الكيوووووووه  وووووووه الح لوووووووة الأرلووووووو و ول:  -

2 BX00P˂1AX00P 

 ) بف   ا خف   سل  السيلة(ف  حالة تغير السعر: -ب

 

 

 

 

 

 

 

 

 ملاحظات:

الوو   2Dالوو   1D( ريووؤ ل ار فوو ل منحنوو  ال يوو  موون 1P1,X كوووا الكؤسسووة  ووه  ووواسا لنوود النف ووة ) -

 (؛P2X,2الا  ف   ال  رضعلة  واسا  دقد  مكثية بو )

 ال واسا الودقد ق كين بسل  و ل رككلة وكب ؛ -

 
PX 

P1 

P2 

X1 X2 

CM 

X 

D1 

D2 

O 
RM1 

RM2 
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 ا  ف   منحن  ال ي  رم ر  ا السل ية؛عاوا وو   ري  ال ي  م  ن  بفو   -

ا ا ك ا الكنحن  الودقد  وق الكنحن  الأصيه ركو ا ق كيون بك ر وة كبيو    ولو  مو ؛ الفضول ليكؤسسوة  -

 الا  ك رية وا    ع ا    ه  ر بللا بسل  منخفض.

 فرض ضريبة خاصة فوح وية  على توازن المؤسسة الاحتكارية: -

(  و ا  الوة الو با  ك و  ككو  tة  وا ا ض ينة ليو  كول ر ود  من لوة  ودره  )ا ا ك  ت الكؤسسة الا  ك ري

 قيه: 

𝜋 = 𝑅𝑇 − 𝐶𝑇 − 𝑡𝑋 
 لندم  عاوا ال با ول كه  نلدم الك  فة الأرل  لا:

𝑅𝑀 = 𝐶𝑚 + 𝑡⇒ 𝜕𝜋

𝜕𝑋
=

𝜕𝑅𝑇

𝜕𝑋
−

𝜕𝐶𝑇

𝜕𝑋
−

𝜕𝑡𝑋

𝜕𝑋
= 0 ⇒ 𝑅𝑀 − 𝐶𝑚 − 𝑡 = 0 

الا  ك ريووة    هوو    وول الوو    لووة ال ووواسا لنوود ول لنوود  وو   ضوو ينة خ صووة )ر دريووة( ليوو  الكؤسسووة 

  س رل الإق ا  الحدل مع موكول ال كيفة الحدعة رملد  الض ينة.

اا الضوو ينة ليوو  الوو با لا  ووؤو  ليوو   ووواسا الكؤسسووة الا  ك ريووة  ووه الكوودل الف ووي و  وو  ا  ملاحظووة:

 لأخي  عا   كك  قيه:( لي  ربا الكؤسسة الا  ك رية ؛   ا هيا اt  ضت الحاومة ض ينة  دره  )

𝜋 = 𝑅𝑇 − 𝐶𝑇 − 𝑡(𝑅𝑇 − 𝐶𝑇) = (1 − 𝑡)(𝑅𝑇 − 𝐶𝑇) 

1)ريوووووووووووووووووووؤ ل  ل ووووووووووووووووووولم الووووووووووووووووووو با الووووووووووووووووووو :  − 𝑡) (
𝜕𝑅𝑇

𝜕𝑋
−

𝜕𝐶𝑇

𝜕𝑋
) = 0 ⇒ (1 − 𝑡)𝑅𝑀 ==𝜕𝜋

𝜕𝑋

(1 − 𝑡)𝐶𝑚 ⇔ 𝑅𝑀 = 𝐶𝑚 
 مثال:

 كك  قيه:Xا ا ك  ت  الة ال كيفة الكيلة الك وس ة لكؤسسة  ح ك  سوق السيلة      

𝐶𝑇𝑀 =  0.04𝑋2 − 0.9𝑋 + 9 +
5

𝑋
 

𝑃ر الة  ي  السوق الكو هة لهي  الكؤسسة كك  قيه:  = −𝑋 + 84.5  



د.سلطان كريمة   ...............الفصل الثالث.......................................................................2اقتصاد جزئي   

79 
 

 ور د  الة ال كيفة الكيلة؛ -

 ور د سل  رككلة ال واسا؛ -

 ج ليووو  كووول ر ووود  من لوووة؛  أر ووود سووول  رككلوووة 1ا ا   ضوووت الحاوموووة ضووو ينة خ صوووة  ووودره   -

 ال واسا الودقد ينو رم  ا  س ن ج؟

  الحل:

𝐶𝑇𝑀. الة ال كيفة الكيلة: 1 =
𝐶𝑇

𝑋
⇒ 𝐶𝑇 = 𝐶𝑇𝑀 × 𝑋 = 0.04𝑋3 − 0.9𝑋2 + 9𝑋 + 5 

𝐶𝑚لدقن  ش  ه ال واسا:  = 𝑅𝑀,
𝜕𝑅𝑀

𝜕𝑋
<

𝜕𝐶𝑚

𝜕𝑋
 

𝐶𝑚 = 0.12𝑋2 − 1.8𝑋 + 9 
𝑅𝑇 = 𝑋𝑃𝑋 = −𝑋2 + 84.5𝑋 ⇒ 𝑅𝑀 = −2𝑋 + 84.5 
- 𝐶𝑚 = 𝑅𝑀 ⇒ 0.12𝑋2 − 1.8𝑋 + 9 = −2𝑋 + 84.5 ⇒ 0.12𝑋2 + 0.2𝑋 −

75.5 = 0 
∆= (0.2)2 − 4(0.12)(−75.5) = 36.28 

𝑋 =
−0.2 + √36.28

2 × 0.12
= 24.26 

-𝜕𝑅𝑀

𝜕𝑋
<

𝜕𝐶𝑚

𝜕𝑋
⇒ −2 < 0.24𝑋 − 1.8 ⇒ −0.2 < 0.24𝑋 ⇒ 𝑋 > −0.83  

24.26>-0.83 

 X=24.26رمنا ككلة ال واسا هه: 

𝑃𝑋سل  ال واسا:  - = −24.26 + 84.5 = 60.24  

   نا  الة ال كيفة:  .عن  فرض الضريبة:1

𝐶𝑇 = 0.04𝑋3 − 0.9𝑋2 + 9𝑋 + 5 + 1(𝑋) = 0.04𝑋3 − 0.9𝑋2 + 10𝑋 + 5 

𝐶𝑚 = 0.12𝑋2 − 1.8𝑋 + 10 ,   𝑅𝑀 = −2𝑋 + 84.5  
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𝐶𝑚 = 𝑅𝑀 ⇔ .12𝑋2 − 1.8𝑋 + 10 = −2𝑋 + 84.5⇒0.12𝑋2 + 0.2𝑋 − 74.5 =

0 
∆= (0.2)2 − 4(0.12)(−74.5) =35.8 

X=24.10 ⇒𝑃𝑋 = −24.10 + 84.5 = 60.40 

  س ن ج وا ككلة ال واسا ا خفضت بلد     الض ينةو  ه  ين السل  ار فع بلد   ضه .

 

 الطويل:. توازن المؤسسة الاحتكارية ف  الم ى 1

اا  ل ي  سوق الا  ك ر بو و  مؤسسة ر يود   ر وه السووق علنوه لودم اما  لوة  خوو  السووق مون    

  ا مؤسسة وخ لو ليل  مهك  ك  وت الن لووة )ربوا ور خسو ر ( عاووا مبودال  غيو  مكاون ليو  مؤسسوة 

 وخ ل وا  دخل السوق لكس   سنة من ال با.

ا الو با الا   و  ل النحوأ قنفو  مو وو   وه الكودل ال ويولو رب ل  له  ه ا و ر السووق الا  ك ريوة  و    

 ر وا ا الكؤسسة الا  ك رية    ين:

ا ا ك  وت الكؤسسووة  وا ووا خسوو ر  رلوم  ووود الحوووم الوويل عكانهوو  مون  حفيوول الوو با    هوو   نسووح   -

 من السوق؛

ا ا ك  ووت الكؤسسووة  حفوول ربووا  ووه الكوودل الف ووي     هوو   نحووأ لوون الحوووم الوويل عكانهوو  موون  -

 فيل ربا وكب . ح

 كوووا الكؤسسووة الا  ك ريووة  ووه  ووواسا )ول ووم ربووا( ب   وو ج ربلووع الككلووة ال ووه   كيوون ب سوو رل  ملاحظووة:

𝐶𝑚ال كيفوووة الحدعوووة  وووه الكووودل ال ويووول رالإقووو ا  الحووودل ول: = 𝐿𝐶𝑚 = 𝑅𝑀    رال ووو   الثووو  ه قنفووو

 وعض   فسا.

 المؤسسة الاحتكارية بع ة مصانع:
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ا ا ك  ت الكؤسسة الا  ك رية  ن ج من و ه   ه لد  م   ع    ه   وا وا  كو لل  م ف ر وة مون م ونع    

𝑃𝑋 خووو و  ووو  ا ال ب  ووو  وا الكؤسسوووة الا  ك ريوووة  كيووو  م ووونلين ر وا وووا  الوووة  يووو  مووون ال وووال:  =

𝒇(𝑿)  :كوا  را  ال كيفة لكل م نع 𝐶𝑇1 = 𝑓(𝑋1), 𝐶𝑇2 = 𝑓(𝑋2) 

 الكؤسسة هو  ل لم ال با:   ا ك ا هدا 

𝜋 = 𝑅𝑇 − (𝐶𝑇1 + 𝐶𝑇2) = 𝑅𝑇 − 𝐶𝑇1 − 𝐶𝑇2 
𝜕𝜋

𝜕𝑋1
= 0 ⇔ 𝑅𝑀1 − 𝐶𝑀1 = 0 ⇔  𝑅𝑀1 = 𝐶𝑀1 

𝜕𝜋

𝜕𝑋2
= 0 ⇔ 𝑅𝑀2 − 𝐶𝑀2 = 0 ⇔ 𝑅𝑀2 = 𝐶𝑀2 

𝑅𝑀1لكووون:  = 𝑅𝑀2  يوووأ  نووو ل كووول الو ووودات بووونف  السووول  ر حفووول  فووو  الإقووو ا  الحووودل  وووه كووول 

الك وو  عو رب ل وو له   وول الكؤسسووة الوو   واس هوو  لنوود  سوو رل الإقوو ا  الحوودل رال كوو لل  الحدعووة الك  ن ووة 

 ب لك نلينو ول: 

𝑅𝑀 = 𝐶𝑀1 = 𝐶𝑀2 
 مثال:

𝑃𝑋 وا وووا مؤسسووووة ا  ك ريووووة  الووووة  يوووو  ليوووو  ال ووووال:     = 100 − 0.5𝑋   ر نوووو ج السوووويلةX  ووووه 

𝐶𝑇1م وونلينو  يووأ  وا ووا  ووه الك وونع الأر   كيفووة كيلووة  وودره :  = 10𝑋1   ر ووه الك وونع الثوو  ه

𝐶𝑇2 وا ا  كيفة كيلة  دره :  = 0.25𝑋2
 ؟(و م  هه رضعلة ال واسا ليكؤسسة )سل  رككلة ال واسا 2

 الحل: 

    نا  الة ال ي : X1X=X+ 2 ضع: 

  𝑃𝑋 = 100 − 0.5(𝑋1 + 𝑋2) ⇒ 𝑃𝑋 = 100 − 0.5𝑋1 − 0.5𝑋2 
𝑅𝑇 = 100X-0.5𝑋1

2 − 0.5𝑋2
2 

𝑅𝑀 = 100 − 𝑋1 − 𝑋2⇒ 
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𝑋1(: 1من الكل  لة ) = 90 − 𝑋2  ( 5ب لويضه   ه الكل  لة :) 

100 − (90 − 𝑋2) − 𝑋2 = 0.5𝑋2 ⇔ 100 − 90 − 0.5𝑋2 = 0 
⇔ 𝑋2 = 20;  𝑋1 = 70 

 ب ل لويض  ه  الة ال ي   ود سل  ال واسا: 

𝑃𝑋 = 100 − 0.5(20) − 0.5(70) = 55  
 

  Marché de concurrence monopolistique: سوق المنافسة الاحتكارية فرابعا

كووول مووون  كوووو  ه الف ضووول ت ال وووه  ووو م لييهووو   ظهووو ت    يوووة الكن  سوووة الا  ك ريوووة بلووودم  لوووو ظ وا    

م    ة بليد  لن الوا وع اللكيوه رالا   و  لو رمون و ول    ضل تالكن  سة ال  مة رالا  ك ر ال  م  كثل 

 الا   اب وكث  من هيا الوا ع  م الر ء لد    ضل ت؛ من بينه : 

  و    السيلة؛ -

  ؛بين الألواا الا     قينور ال  ال كن ش   الكن  سة ال ا لدام -

   يد  ل نريد سوق ملين ب لكن و ت.ر و  مؤسسة  -

"شوونن رلين" سوونة  ربلوود ال خيووه لوون بلووض الف ضوول ت الكن سوونة ليكن  سووة الكثيوو  رالا  كوو ر ال وو مو  وودم    

   7 كو  ا ليكن  سة الا  ك ريةو راليل عفوم لي  لد    ضل ت: 1.37

 ر و  لد  ب اعلة رلد  م   ين؛ -

    ه السوق؛ر و    ق بين السيع ال ه عو ل ال ل مل به -

   ية الدخو  رالخ رج من السوق؛ -
                                                             

  7 رشيد بن ذيب ونادية شطاب عباس، ص792.

𝑅𝑀 = 𝐶𝑀1  ⇔ 100 − 𝑋1 − 𝑋2 = 10…..(1) 

𝑅𝑀 = 𝐶𝑀2  ⇔ 100 − 𝑋1 − 𝑋2 = 0.5𝑋2 …..(2)  
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 هدا الكؤسسة  ل لم ال با؛ -

 وسل ر لوامل الإ   ج  كوا مل   ؛ -

و رهويا علنووه وا  فضوويلات الكسوو هيكين لكوول الكؤسسوو تمنحنلو ت ال كيفووة رال يوو   كووا م ك ويووة  -

 ؛كل الكؤسس ت  وا ا  ف  ال ك لل   وسل ب ل ك  ؤ لي  كل الن الينو روا

ة رالك ري   الك وسو ة رالحدعوة  أخوي شوال  "شنن رلين" وعض  وا ال ك لل  الكيلة الك وسريف     -

مفهوووم  دقوود قوودل  ب كيفووة البلووع )خ صووة الإشووه ر(و رب ضوو  ة  كيفووة البلووع و ريضوول   U وو ا 

و ريأخوي منحن هو  هي  الأخي   ال ه  دلم الف ق بين من و ت الكؤسسة رمن و ت بو  ه الكؤسسو ت

 ؛U  ا هو ا خ  شال 

بلد  لوامل )السل و شال الكن وجو خودم ت مو  بلود عاوا ال ي  لي  من وج مؤسسة م  م  ن   -

 البلعو الإشه ر...(

 كوا ليكؤسسة   ية  سبلة  ه  حدقد السل  الويل  بلوع بوا من و   هو و رهويا علنوه وا ليكؤسسوة  -

  ول من السي ة الا  ك رية  ه       ه .

 المنافسة الاحتكارية:توازن المؤسسة ف  ظل  .1

 ووه الكوودل الف ووي     وو ا الكؤسسووة ركأ هوو  مؤسسووة ا  ك ريووة ريحوود  ال ووواسا ب سوو رل الإقوو ا  الحوودل 

 (و ريكان  كثيل  واسا الكؤسسة  ه الكدل الف ي   ه البل ا ال  له:RM=CMرال كيفة الحدعة )
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و رلكوون بكوو  و ووا  ووه سوووق  0ABCPر حفوول ربحوو   وودر   Eالكؤسسووة  واس هوو  لنوود النف ووة  حفوول رب ل وو له 

الكن  سة الا  ك رية عاوا سهل  سبل   خو  رخ رج الكن وينو رب ل  له   ا  خو  من ووين  ود  سويؤ ل 

 و   سو رل ال وف   وه الو   نو  ص الأربو ح  يهو مك  قوؤ ل ال   ن  ص   ي  الك  رل من ال ي  الك

 الكدل ال ويل.

 : سوق احتكار القلة:خامسا

  كين   لة ا  ك ر الفية بو و  لد  مؤسس تو  يأ قوؤو  ول   و ا لإ ودل هوي  الكؤسسو ت ليو     

 م ري ات السوقو ر  كين وسواق ا  ك ر الفية بك  قيه:

 السوق؛لد   ييل  سبل  من الكن وين اليقن عسل  را لي   -

 ر و   وا ن  خو ؛ -

 ر و  لد  كبي  من الك   ين؛ -

 عكان  وا د  ك قن ليكن و ت؛ -

 قو د رله بين الك ن  سين لن سيوف بلضهم النلض الك  ق ليل ب ل سلي  رالإ   ج. -

CTM 

CM 

D 

RM 

X 

PX 

C 
 

P0 

C 

XO 

A 

B 

E 
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 ري م  حييل ظ ه   ا  ك ر الفية لب    يف ين:   

 لدم ر و   ف هم بين الكؤسس ت؛ -

 ر و   ف هم بين الكؤسس ت. -

 م وجود تفاهم وين المؤسسات:.ع 1

ا ا ا   ضن  وا الكؤسس ت     ا ب لرة مس فية لن بلضوه  الونلضو عاووا هودا كول را ود  هوو    

  ل لم ال باو رهن ف لد   ك  ج  رست هي  الح لةو رسنك فه بنكو ج "ك  و":

𝑓(𝑋1لنف    و ا لدقن  مؤسس  ا  وا ه ا  الة  ي  من ال ال:     + 𝑋2)=XP :يأ  

1Xمس ول ا   ج الكؤسسة الأرل ؛ : 

2X.مس ول ا   ج الكؤسسة الث  لة : 

 الاوا الإق ا  الكيه لكل مؤسسة:   

𝑅𝑇1 = X1. 𝒇(𝑿𝟏 + 𝑿𝟐) =  𝑹𝑻𝟏(𝑿𝟏, 𝑿𝟐) 
𝑅𝑇2 = 𝑋2. 𝒇(𝑿𝟏 + 𝑿𝟐) = 𝑹𝑻𝟐(𝑿𝟏, 𝑿𝟐) 

 رب ل  له ع نا ربا كل مؤسسة لي  ال ال:   

π1 = 𝑅𝑇1(𝑿𝟏, 𝑿𝟐) − 𝑪𝑻𝟏(𝑿𝟏) 
𝜋2 = 𝑅𝑇2(𝑿𝟏, 𝑿𝟐) − 𝑪𝑻𝟐(𝑿𝟐) 

ملا  ة:  ريف    هيا النكو ج وا كل مؤسسة  ل م ربحه  لي  وس س وا الككلوة الكن ووة مون  و ا 

 الكؤسسة الأخ ل  نف  و ب ة.

 رب ل  له   نا ش ر   ل لم ال با كك  قيه:   

∂π1

∂𝑋1
= 0 ⇔  

∂RT1

∂𝑋1
−

𝜕𝐶𝑇1

∂𝑋1
= 0 ⇔  𝑅𝑀1 = 𝐶𝑀1 … … (1) 

∂π2

∂𝑋2
= 0 ⇔  

∂RT2

∂𝑋2
−

𝜕𝐶𝑇2

∂𝑋2
= 0 ⇔  𝑅𝑀2 = 𝐶𝑀2 … … (2) 
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 لو ا كول را ود  بدالوة  2Xر 1X( عكان اس خ اج  ال ين  لاس ا الللا وة بوين 5( ر)1من الللا  ين )   

 ر   لل الكؤسسة.

 مثال:

 كك  قيه: Xا ا ك  ت  الة ال ي  الكو هة  حو مؤسس ين  ح ك اا سوق السيلة    

 𝑃𝑋 = −3𝑋 + 99                                                                                                  
𝐶𝑇1ر را  ال كيفة ليكؤسس ين هك :     = 51𝑋1, 𝐶𝑇2 = 33𝑋2 

 ار د  واسا الكؤسسة  س   كو ج "ك  و" -

𝑃𝑋  ك    الة ال ي  لي  ال ال:  الحل: - = −3(𝑋1 + 𝑋2) + 99 

π1 = [−3(𝑋1 + 𝑋2) + 99]𝑋1 − 51𝑋1 
𝜋2 = [−3(𝑋1 + 𝑋2) + 99]𝑋2 − 33𝑋2 

𝜕𝜋1

𝜕𝑋1
= −6𝑋1 − 3𝑋2 + 99 − 51 = 0 ⇔  −6𝑋1 − 3𝑋2 + 48 = 0 

⇒ 𝑋1 =
−1

2
𝑋2 + 8 … . (1) 

𝜕𝜋2

𝜕𝑋2
= −3𝑋1 − 6𝑋2 + 99 − 33 = 0 ⇔  −3𝑋1 − 6𝑋2 + 66 = 0 

𝑋1 =
−1

2
𝑋1 + 11 … . (2)   

 ريؤ ل  ف  ع  را  ر  الفلل ال : 

𝑋1 =
−1

2
X2 + 8 

𝑋2 =
−1

2
𝑋1 + 11 

𝑋2(  ود: 5(  ه )1ب لويض ) =
−1

2
(−1

2
𝑋2 + 8) + 11 ⇒ 𝑋2 =

1

4
𝑋2 − 4 + 11 

⇒
3

4
𝑋2 = 7 ⇒ 𝑋2 =

28

3
 

1رهه  الة ر   لل الكؤسسة   

5 رهه  الة ر   لل الكؤسسة  
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𝑋1 =
−1

2
(

28

3
) + 8 =

10

3
 

𝜋1 = 33.33, 𝜋2 = 261.33 
 ريكان  كثيل   لة ال واسا بل  ل  كك  قيه:

 

 

 

 

 

 

 

 

 .وجود تفاهم وين المؤسسات: 1

لكومو   كووا وسووواق ا  كو ر الفيووة غيو  مسوو ف   رلهويا عكاون  ونوو  لودم الاسوو ف ار لبو  ا ف  لوو ت    

 ل    بين هي  الكؤسس ت لب  ا ف  ل ت من  ول "الك ر ل".بين الكؤسس ت الكلنلةو ريحد  ال ف هم 

هووو ا فوو ق ا  كوو رل قوو م بووين لوود  موون الك وو رل ت الكسوو فية بف وود السوول    ليوو  السوووق  الكارتوول:

 8را  ك ر      ملين الا. 

و قال وه  وص لييهو  الا فو  لأسل ر ببلع سيلهم بقي نموا  ولض ء الك ر لر س  هيا الا ف ق   ا    

  وووو ي  ل موووون السوووووق  وا ق حوووود  لكوووول م وووو  ف مووووو   ملووووين عكاوووون  ووووه ا وووو ر هوووويا الا فوووو قككوووو  

                                                             
ة ، كلي7زايدي آمال، محاضرات في قانون المنافسة، مطبوعة موجهة لطلبة السنة الأولى ماستر، تخصص قانون الأعمال، جامعة سطيف 8 

 .71، ص7103/7102الحقوق والعلوم السياسية، 

 

X1 

22 

8 

11 16 

2 1 

10

3
 

28

3
 

X2 
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مخ لفووة ا فوو ق لوون  م للووة  ووع غ امووة  ال وو ر  الك فوول لييهوو  ووو رس ري   وو  لوو    ليوو  موون ق  اسوويل

 .الك ر ل

 الكارتل وتعظيم الرب :

ا ا كوو ا هوودا الك ر وول هووو  ل وولم الوو با    وو ا الكوكولووة ككؤسسووة ا  ك ريووة بلوود  م وو  عو    

رياوووا ليك ر وول ما نوو  خ صوو  لا خوو   الفوو ارات  ووو  مسوو ول الإ  وو ج رمسوو ول السوول و ر وسيووع الوو با 

 الإ ك له بين الكؤسس ت.

𝑃𝑋    ا ك  ت  الة ال ي  الكو هة لك رول عضم مؤسس ين لي  ال ال:     = 𝒇(𝑿𝟏 + 𝑿𝟐) 

𝐶𝑇1رك  ت  را  ال كيفة لكل مؤسسة لي  ال ال:  = 𝑓1(𝑋1), 𝐶𝑇2 = 𝒇𝟐(𝑿𝟐) 

𝑅𝑀رب  بيل ش ر   ل لم ال با   ل ال  ش   ال واسا ال  له:     = 𝐶𝑀1 = 𝐶𝑀2 

𝑃Xا ا ك  ت لدقن   الة ال ي  ال  للة:   مثال: = 100 − 0.5X  

𝐶𝑇1ر را  ال كيفة لكؤسس ه الك رول هك :    = 5𝑋1,   𝐶𝑇2 = 0.5𝑋2
2 

   ا ك ا هدا الك رول هو  ل لم ال با الإ ك له؛  ك  هه الككلة رالسل  اليوياا عحففو ا ال وواساو   

 ا س  ال با الأ   .

 الحل:

X1X=X ⇐  𝑃X+  2 ضع:     = 100 − 0.5X1 − 0.5X2 

π ك    الة ال با لي  ال ال:  = 𝑃𝑋(𝑋1 + 𝑋2) − 𝐶𝑇1 − 𝐶𝑇2   

𝜋 = (100 − 0.5𝑋1 − 0.5𝑋2)(𝑋1 + 𝑋2) − 5𝑋1 − 0.5𝑋2
2 

= 100𝑋1 − 0.5𝑋1
2 − 0.5𝑋1𝑋2 + 100𝑋2 − 0.5𝑋1𝑋2 − 0.5𝑋2

2 − 5𝑋1

− 0.5𝑋2
2 

= 100𝑋1 − 0.5𝑋1
2 − 𝑋1𝑋2 + 100𝑋2 − 5𝑋1 − 0.5𝑋2

2 
π∂ ⇔ول كه ال با 

∂X1
= 0,    

∂π

∂X2
= 0    
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𝜕𝜋

∂X1
= 0 ⇔ 100 − X1 − X2 − 5 = 0 ⇒ 95 − X1 − X2 = 0 

⇔ X1 = 95 − X2 … . (1) 
∂π

∂X2
= 0 ⇔ 100 − X1 − 2X2 = 0 … . . (2) 

 (  ود: 5(  ه )1ب لويض )

100 − (95 − 𝑋2) − 2𝑋2 = 0 ⇔ 5 − 𝑋2 = 0 ⇒ 𝑋2 = 5 
𝑋1 = 95 − 5 ⇒ 𝑋1 = 90 

𝑃𝑋سل  ال واسا:  = 100 − 0.5(90) − 0.5(5) =  52.5  

 الرب :

  𝜋 = 100(90) − 0.5(90)2 − (90 × 5) + 100(5) − 5(90) − (5)2 = 4525 
 الكارتل وتقسيم السوق:

 وووه هووويا الإ ووو ر   فووول مؤسسووو ت الك ر ووول ليووو  سووول  ملوووينو    نووو    لبووو  لووود   ووو ق مووو  لووودا    

 السل  )الإشه رو شال الكن وج...(

 ملاحظات:

 قؤ ل السل  الك فل ليلا ال  ر و  ربا بحأ لكل مؤسسة  ه الك ر ل؛ -

رلو ا ا ك  ووت مؤسسوو ت الك ر وول  وا ووا  فوو  ال كووو لل  عاوووا السوول  الك فوول ليلووا سوول  ا  كووو  -

 ريفسم السوق ال  و س م م س رية؛

ا ا ك  ت مؤسس ت الك ر ل  وا وا  كو لل  مخ يفوة  فسوم الح وص مون السووق  سو  مسو وي ت  -

 الإ   ج ور  س  الفدر  الإ    لة لكل مؤسسة؛

لكوموو  عاوووا الك رووول الكبنوووه ليوو   فسوولم السووووق غيوو  مسوو ف   يوووأ  خضووع الكؤسسوو ت ال وووه  -

 نة الكؤسس ت ال ه  وا ا  ك لل  و ل.  وا ا  ك لل  م  فلة ال  هلك
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 أسئلة خاصة بالفصل الثالث

 مالفرق بين سعر )حد( المردودية وسعر )حد( الإغلاق؟ .1

  وا ا الكؤسسة الا  ك رية و وال من الكن  سة غي  الكن ش  ؛ الك    كثل؟. 5

سوووق الا  كوو ر ال وو مو لخووص  ووه  وودر  الفوو ق بووين الأ وووال الأربووع لنسووواق )سوووق الكن  سووة ال  مووةو  .3

 الكن  سة الا  ك رية را  ك ر الفية(.

 الأجوبة:

سل  الك  ر عة هو السل  الويل  بودو منوا الكؤسسوة  وه  حفيول ربوا بحوت )الو با لنود  ود الك  ر عوة . 1

سوول  عكاوون وا  فبيووا الكؤسسووة للاسوو ك ار  ووه   وو  ه  عسوو رل ال ووف (و وموو  سوول  الإغوولاق  هووو و  وو  

رب ل وو له ا ا اسوو ك ت الكؤسسووة  CFT– ب ووة الإغوولاق عسوو رل  وو  ص  لكووة ال كوو لل  الث )الوو با لنوود  وود 

 .( ه     ه     ه   حفل خس ر   فوق  لكة ال ك لل  الث ب ة

 .   كثل الكن  سة غي  الكن ش   ال ه  وا هه  الكؤسسة الا  ك رية  ه:5

 ر و  اللدقد من السيع الأخ ل ال ه  ويب  خل الكس هي ؛ -

 سيع بدقية رلو ك  ت بدقل غي  ك مل؛ر و   -

 اما  لة  خو  مؤسسة  دقد  من  سة. -

 الفرق وين أنواع الأسواق الأربعة: .0

الق رة على  نوع السلعة ع د المنتجين شكل السوق 
 التحكم ف  السعر

حرية ال خول 
والخروج من 

 السوق 
   ية   مة لا  و د  در  م و  سة كبي  المنافسة التامة

 لا  و د  در  كبي    دا لل  هن ف بدقل را د التامالاحتكار 
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المنافسووووووووووووووووووووووووووووووة 
 الاحتكارية

 ضتلة ضتيية غي  م و  سة كبي 

عكاووووووووون وا  كووووووووووا   ييل احتكار القلة

م و  سوووووة ور غيووووو  

 م و  سة

 ضتيية كبي  

 

 محلولةتمارين 

 :1التمرين 

مؤسسووة لهو   فوو  ال كيفووةو  وو  ا ك  ووت  الووة ال كيفووة الكيلووة  120قوو م لوون   يوول  Xا ا كو ا ا  وو ج السوويلة 

  =P 1600X/رك  ت  الة ال ي  السو ه ك ل  له:  X+ 2X2= TC+8ليكؤسسة الوا د : 

 م    نسح  الكؤسسة من السوق؟ )سل  رككلة الإغلاق( .1

 ور د  الة الل   الف  عة رالسو لة. .5

 ور د سل  رككلة ال واسا السو ه؟ .3

 : 1التمرين 

 ا ا ك  ت مؤسسة  لكل  ه ظل الكن  سة ال  مة رك  ت  الة  كيف ه  الكيلة ك ل  له:. 1

X+5                                        4+ 12X4 – 3X 2CT=   

 .ور د ككلة رسل  الإغلاق 

 .د   الة ل   الكؤسسة  

  ور د ككلة الإ   ج الكثي  رمس ول ال با. 14ا ا  د  السل   ه السوق بو 

 مؤسسة م ك وية له   ف   الة الل  و  يأ  الة الل   لكل مؤسسة: 177ا ا ك  ت  .5
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 3-XP 5

3
=O X   

 .ور د  الة الل   الإ ك للة 

  ا ا ك  ووت  الووة ال يوو  السووو ه ليوو  السوويلةX  :50+ك ل وو له X10P-= DX  و ور وود سوول

 رككلة ال واسا السو ه.

 :0تمرين 

  ن   مؤسسة   ه ا  ر سوق الكن  سة الكثي   يأ   حكل  كيفة م وس ة مكثية ب لدالة:     

CTM=X+12+10

𝑋
 

 .ور د  الة ل   هي  الكؤسسة.1

   مؤسسة م ك وية  ن    ه هي  السوقو ر وا ا  الة ال ي  ال  للة: 177.ا ا ك  ت 1

                                                                       X=-25P+360  

 ور د سل  رككلة ال واسا. -

 مثل بل  ل   واسا السوق ر واسا الكؤسسة؟ -

. ور وود  الووة اللوو   وووم ككلووة رسوول  ال ووواسا الودقوود )ليكوو  وا  الووة ال يوو  بفيووت و ب ووة( ا ا   ضووت 0

 لي  كل ر د  من لة من الكن وج؟  1.5) و لة(  دره  الحاومة ض ينة خ صة 

 . م  هو الثفل الض يبه لي  الكس هي  رلي  الكؤسسة؟2

. ووه ظوول  فوو  ال وو ر  السوو بفة ) الووة ال كيفووة ر الووة ال يوو (و رإ ا ا   ضوون  وا هووي  الكؤسسووة مح كوو   5

 ليسوقو  ك  هه ككلة رسل  ال واسا لنداد؟
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 : 4تمرين 

و 4X+52X-3CT=0.4X+ك ل وو له:  Xا ا ك  ووت  الووة ال كيفووة الكيلووة لكؤسسووة  ح كوو  سوووق السوويلة    

 2X-=84XPرإ ا  درت  الة ال ي  ك ل  له: 

 اك    الة الإق ا  الحدل رال كيفة الحدعة. -

 ككلة رسل  ال واسا؟  رم  هه  لكة ول م ربا؟ م  هه -

 لكل ر د  من لةو  ك  وو   ل  لي   ف ة ال واسا؟  ج5ا ا   ضت الحاومة ض ينة خ صة بكلد   -

 :1حل التمرين

 .سل  رككلة الإغلاق: 1

عكثل  د الإغلاق و     ف ة لي  منحن  ال كيفة الك ريو   الك وسو ةو رب ل و له علبو  لنوا ري ضول  بوو:    

Min CVM⇔
𝜕𝐶𝑉𝑀

𝜕𝑋
= 0  

𝐶𝑉𝑀 =
𝐶𝑉𝑇

𝑋
= 2𝑋 + 1 ⇔  

𝜕𝐶𝑉𝑀

𝜕𝑋
= 2 ⇒ 𝑋 = 0 ⇒ 𝐶𝑉𝑀0 = 1 

 (1XP=( رسل  الإغلاق )X=0رمنا ككلة الإغلاق )

  الة الل   الف  عة:.2

𝑋 ك   لي  ال ال:  =   𝐶𝑚 = 𝑃𝑋,      𝑃𝑋 ≥ 𝑀𝑖𝑛 𝐶𝑉𝑀 

0   ,                𝑃𝑋 <MiN CVM                              

 𝐶𝑚 =
𝜕𝐶𝑇

𝜕𝑋
= 4𝑋 + 1                                                                                         

𝐶𝑚 = 𝑃𝑋 ⇔ 4𝑋 + 1 = 𝑃𝑋  ⇒ 𝑋 =
1

4
𝑃𝑋 −

1

4
                                                

 مؤسسة(:  120رمنا  الة ل   السوق )

𝑋120 = 120 (
1

4
𝑃𝑋 −

1

4
) = 30𝑃𝑋 − 30 

 ال واسا السو ه:.سل  رككلة 3
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 الل   الإ ك له = ال ي  الإ ك له ⇔ واسا السوق 

30𝑃𝑋 − 30 =
1600

𝑃𝑋
⇒   30𝑃𝑋

2 − 30𝑃𝑋 − 1600 = 0 

⇒   3𝑃𝑋
2 − 3𝑃𝑋 − 160 = 0 

∆= (−3)2 − 4(3)(−160) = 1929 

√∆= 43.92 

𝑃𝑋1 < 0, 𝑃𝑋2 =
3 + 43.92

6
= 7.82 

 𝑋 = 30(7.82) − 30 = 204.6 
 :1حل التمرين 

𝐶𝑇 = 2𝑋3 − 4𝑋2 + 14𝑋 + 5 
  د الإغلاق:-و

𝐶𝑉𝑀 =
𝐶𝑉𝑇

𝑋
= 2𝑋2 − 4𝑋 + 14 

𝜕𝐶𝑉𝑀

𝜕𝑋
= 0 ⇔ 4𝑋 − 4 = 0 ⇒   𝑋 = 1 

𝐶𝑉𝑀1 = 2(1)2 − 4(1) + 14 = 11 
  الة الل  :  -ب

  ك    الة الل   الف  عة من ال ال:

𝑋 =   𝐶𝑚 = 𝑃𝑋 ,    𝑃𝑋 ≥ 𝑀𝑖𝑛 𝐶𝑉𝑀 
0   ,       𝑃𝑋 <  𝑀𝑖𝑛 𝐶𝑉𝑀 

𝐶𝑚 = 𝑃𝑋  ⇔ 6𝑋2 − 8𝑋 + 14 = 𝑃𝑋 ⇒ 6𝑋2 − 8𝑋 + (14 − 𝑃𝑋) = 0 
∆= (−8)2 − 4(6)(14 − 𝑃𝑋) = 64 − 336 + 24𝑃𝑋 = 24𝑃𝑋 − 272 

𝑋1 =
8−√24𝑃𝑋−272

12
                                        

𝑋2 =
8 + √24𝑃𝑋 − 272

12
 

  مرفوض لأن ميل دالة العرض موجب
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 (14XP=ككلة الإ   ج الكثي :) -ج

  لو   ه  الة الل   بسل  ال واسا الكل  :  

𝑋 =
8 + √24(14) − 272

12
=

16

12
= 1.33 

  الة الل   الإ ك للة:  -.و2

𝑋مؤسسة م ك وية:  177 يأ  الة الل   الف  عة لو  =
5

3
𝑃𝑋 − 3 

𝑋100 = 100 (
5

3
𝑃𝑋 − 3)= 500

3
𝑃𝑋 − 300                    

 سل  رككلة ال واسا السو ه: -ب

−10𝑃𝑋 + 50 =  
500

3
𝑃𝑋 − 300 ⇔  𝑃𝑋 = 1.98 

 الإ ك له(: لو   ه ا دل الدال ين )الل   الإ ك له ور ال ي  

𝑋 =
500

3
(1.98) − 300 ⇒ 𝑋 = 30  

 

 :0حل التمرين 

 . الة الل  : 1

𝐶𝑇 = 𝑋2 + 12𝑋 + 10 

𝐶𝑚 = 𝑃𝑋 ⇔ 2𝑋 + 12 = 𝑃𝑋 ⇒ 𝑋 =
1

2
𝑃𝑋 − 6 

𝑀𝑖𝑛 𝐶𝑉𝑀 ⇔
𝜕𝐶𝑉𝑀

𝜕𝑋
= 0/  𝐶𝑉𝑀 = 𝑋 + 12 

𝜕𝐶𝑉𝑀

𝜕𝑋
= 1 ⇔ 𝑋 = 0 ⇒ 𝐶𝑉𝑀0 = 12 
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 رمنا  ك    الة الل  : 

 

 

25𝑃𝑋−) الة ال ي :  سل  رككلة ال واسا السو ه:-.و5 + 360) 

 مؤسسة رمنا  الة الل   الإ ك للة  كوا: 177لدقن  

 𝑋 = 100 (
1

2
𝑃𝑋 − 6) = 50𝑃𝑋 − 600 

50𝑃𝑋⇔الل   الإ ك له = ال ي  الإ ك له  − 600 = −25𝑃𝑋 + 360   

𝑃𝑋 = 12.8,     𝑋 = 40 

 ال كثيل البل  ه:  -ب 

 

 

 

 

 

 

(و 177ككلوة ال وواسا الفوو   عوة  حسو  بفسوكة ككلوة ال ووواسا الإ ك للوة ليو  لود  الكؤسسوو ت ) ملاحظوة:

 (7.2ور ب لويض سل  ال واسا  ه  الة الل   الف  عة ) نود 

 (t= 1.5).    ض ينة: 3

  الة الل   الودقد :  

𝐶𝑇2 = 𝐶𝑇 + 𝑡𝑋 = 𝑋2 + 12𝑋 + 10 + 1.5𝑋 = 𝑋2 + 13.5𝑋 + 10  

𝑋 =  
1
2

𝑃𝑋 − 6,    𝑃𝑋 ≥ 12 

                           0   ,                𝑃𝑋 < 12 

PX , C 

 

X 

PX 

X 

12.8 

40 0.4 

Cm 
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𝐶𝑚2 = 2𝑋 + 13.5 
1

2
𝑃 − 6.75⇔X= 2X+13.5=P ⇔=P 2Cm 

- CVM=x+13.5 
𝜕𝐶𝑉𝑀

𝜕𝑋
= 1 ⇔ 𝑋 = 0 ⇔ 𝐶𝑉𝑀0 = 13.5 

 

 𝑋 =      
1

2
𝑃 − 6.75, 𝑃 ≥ 13.5 

              0                  ,P< 13.5 

𝑋100 = 100 (   
1

2
𝑃 − 6.75) = 50𝑃 − 675  

 سل  رككلة ال واسا: 

الل  = ال ي                 

50P-675 = -25P+360     

75P = 1035⇔P=13.8 ⇔ X=15     

 )هو الف ق بين السل ين( . الثقل الضريب  على المستقلك:4

13.8- 12.8= 1 

ة()هو الف ق بين الثفل هي  الكس هي  رملد  الض ين الثقل الضريب  على المؤسسة:  

1.5 -1 = 0.5  

:.كمية وسعر التوازن للمؤسسة الاحتكارية5  

  X=-25P+360⇔P=14.4-0.04Xلدقن : 

 0.04X -RT=14.4X                       2رمنا: 

RM=𝜕𝑅𝑇

𝜕𝑋
= 14.4 − 0.08𝑋 
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 Cm=RM ⇔2X+12=14.4-0.08X 
⇔X=1.15 ⇔ P=14.35 

 

 

 : 4حل التمرين رقم 

𝐶𝑇 = 𝑂. 4𝑋3 − 𝑋2 + 4𝑋 + 5 ,   𝑃𝑋 = 84 − 2𝑋   
 .ك  بة  الة الإق ا  الحدل رال كيفة الحدعة:1

𝑅𝑇الإق ا  الحدل هو م  ل الإق ا  الكيه:  = 𝑋𝑃𝑋 = 84𝑋 − 2𝑋2 

𝑅𝑀 =
𝜕𝑅𝑇

𝜕𝑋
= 84 − 4𝑋 

𝐶𝑚 =  
𝜕𝐶𝑇

𝜕𝑋
= 1.2𝑋2 − 2𝑋 + 4 

 ككلة رسل  ال واسا ر لكة ال با: .5

 لدقن  ش  ه ال واسا:

𝐶𝑚 = 𝑅𝑀 
<

∂Cm

∂X
 ∂RM

∂X
 

𝐶𝑚 = 𝑅𝑀 ⇔ 1.2𝑋2 − 2𝑋 + 4 = 84 − 4𝑋 ⇒ 1.2𝑋2 + 2𝑋 − 80 = 0 
∆= (2)2 − 4(1.2)(−80) =388 ⇒√∆= 19.7                            

𝑋1 =
−2 − 19.7

2.4
< 𝑂 

𝑋2 =
−2 + 19.7

2.4
= 7.375 

𝑃𝑋 = 84 − 2(7.375) = 69.25 

∂Cm

∂X
⇒ −4 < 2.4𝑋 − 2 ⇒ −0.83 < 𝑋 ( محفل) ∂RM

∂X
< 
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𝜋 = 𝑅𝑇 − 𝐶𝑇 = 𝑋𝑃𝑋 − [𝑂. 4𝑋3 − 𝑋2 + 4𝑋 + 5 ] = 84𝑋 − 2𝑋2 −

[𝑂. 4𝑋3 − 𝑋2 + 4𝑋 + 5 ] =84X-2𝑋2 − 0.4𝑋3 + 𝑋2 − 4𝑋 − 5 

=-0.4𝑋3 − 𝑋2 + 80𝑋 − 5 = −0.4(7.375)3 − (7.375)2 + 80(7.375) − 5 

=514.61 

 (t=2    ض ينة لي   واسا الكؤسسة:) وو  .3

𝐶𝑚2 = 𝐶𝑚 + 𝑡 =  1.2𝑋2 − 2𝑋 + 6 
𝐶𝑚2 = 𝑅𝑀 ⇔ 1.2𝑋2 − 2𝑋 + 6 = 84 − 4𝑋 ⇒ 1.2𝑋2 + 2𝑋 − 78 = 0 

∆= 378.4 ⇒ √∆= 19.45 

𝑋1 < 0, 𝑋2 =  
−2 + 19.45

2.4
= 7.27 

𝑃𝑋 = 84 − 2(7.27) = 69.46 
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 :قائمة المراجع
 :باللغة العربية: أولا

 الكتب: 
نبييي ا    ط ال ذعييي  الس ، ييي طاقتصـــاز ج ئـــة وتريـــة وتمـــاري رشيييبن ذييي  ابيييشط ب نبييي  شييي  ش  ذييي  ط . 1

 .7002الجزائرط -ال، ذ   ت الج ،عب ط ذ   كب  
ط ،ؤ  ي  شيذ ش الج ،عي ط ان يكبنرب ط الوترية الاقتصازية، التحليل الاقتصازي الج ئـةضب ء ،جبينط  .2

7002. 
ط نار أ يي ،  لب ذ  يي   البشيير  ال  زبييسط ذيين    ييب   ن ،كيي   التحليــل الاقتصــازي الج ئــة،ح،يين حرحيي ط .3

 .بشر
.7004هض  العرذب ط الق هرةط شبذ   ب ط ح، ب  ال،ب ح   ذب  البظرب   ال  ذبقط نار الب ،غ  ري. 4   
 

 المطبوعات الجامعية: 
زابييني ا،يي حط ،ح ضييرات حيي  ميي ب   ال،ب ح يي ط ، ذ  يي  ، جهيي  ل بذيي  ال ييب  ا  ليي  ،  يي رط  س يي  . 5
 7005/7006 ط كبب  الحق ق  العب م ال ب  ب ط7م ب   ا  ، حط ج ،ع    بف .6
ط نلبييح النرا يي  ل بذيي  ال ييب  ا  ل طكببيي  الحقيي ق  العبيي م 7بيي اف الر ،يي ط ذربيي ،ص انم  يي ن الجزئيي  . 2

 .ال ب  ب ط الج ،ع  انح راضب  ذ  ب ط ذن    ب 
،ح،ييين ،ح،ييين البجييي رط ،ح،ييين اذيييراهبم  ييي انط ذربييي ،ص ،هييي رات ال  ييي بق  الذبيييس حييي  ال حببيييح انم  ييي ني . 8

 .ذبه ط ،ركز ال عببم ال،ف  ح ،ع  الجزئ ط ج
 باللغة الأجوبية: ثاويا

9. Said Azamoum, Comprendre la micro-economie, 3
ème

édition, Office des publication 

universitaires, Béjaia-l’algerie, 2011. 

10.Frederic  S.Lee, Microeconomic theory, Routledge (Taylor and Francis group), London 

and Newyork, 2018. 

11 . Pierre Picard, élléments de microéconomie, théorie et applications, 6
éme

 édition, 

Montchrestien, Paris 2002, p259. 
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 الرمز المصطلح بالفرنسية المصطلح بالعربية
 l'oeuvre L عنصر العمل

 Capital social K عنصر رأس المال

المعدددددددددلل ال دددددددددل  ل  ددددددددد ل 
 التقني

Taux Marginal de Substitution Technique TMST 

 coût total CT التكلفة الكلية 

 productivité marginale Pmg الناتج ال ل  

 production moyenne PM الناتج المتوسط 

 profit 𝝅 الربح

 revenu total RT الإيرال الكلي

 Cout variable total CVT التكلفة المتغيرة الكلية

 Cout fixe total CFT التكلفة الثابتة الكلية

 Cout fixe moyen CFM التكلفة الثابتة المتوسطة

 Cout variable moyen CVM التكلفة المتغيرة المتوسطة

 Cout total moyen CTM التكلفة الكلية المتوسطة

 Cout marginal Cm التكلفة ال لية 

 
 
 

 


